[ CHUONG I: HE THUC LUQNG TRONG TAM GIAC VUONG ]

I. MOT SO HE THUC VE CANH VA PUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG

Cho tam giac ABC vuoéng tai A, duwong cao AH.
e Dinh li Pi-ta-go: ~ BC* = AB* + AC?
e AB>=BCBH; AC?>=BC.CH e AH?> = BHCH
1 L1

e ABAC =BC.AH 5= 5
AH® AB~ AC

Bai 1. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢c6 AB = 3cm, BC = 5¢cm. AH 1a duong cao. Tinh BH, CH,
AC va AH.
bS: BH =1,8cm, CH=3,2cm, AC=4cm, AH=2,4cm.
Bai 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AC = 10cm, AB = 8cm. AH 1a duong cao. Tinh BC, BH,

CH, AH.
DS: . )
Bai 3. Cho tam giac ABC vudng tai A ¢c6 BC = 12cm. Tinh chiéu dai hai canh géc vuong bict
AB = %AC .
bS: AB= 241\:/)’5 (em), AC = 361\{)’5 (cm).
Bai 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢6 duong cao AH. Biét BH = 10cm, CH = 42 cm. Tinh BC,
AH, AB va AC.

DS: BC=52cm, AH =2,105cm, AB=2~130cm, AC =2546 cm.
Bai 5. Hinh thang can ABCD c¢6 day 16n AB = 30cm, ddy nhé CD = 10cm va goc A 1a 60° .

a) Tinh canh BC. b) Goi M, N lan luot 1 trung diém AB va CD. Tinh MN.
DS:

Bai 6. Cho tif gidc 16i ABCD c6 AB = AC = AD = 10cm, géc B bang 60” va géc A la 90°.
a) Tinh duong chéo BD. b) Tinh cac khoang cach BH va DK tir B va D dén AC.
¢) Tinh HK. d) V€ BE L DC kéo dai. Tinh BE, CE va DC.

DS:

Bai 7. Cho doan thing AB = 24. Tir trung diém O ciia AB v& tia Ox L AB. Trén Ox, liy diém D
sao cho OD = %' Tir B k& BC vudng goc voi duong thiang AD.

a) Tinh AD, AC va BC theo a.
b) Kéo dai DO mdt doan OE = q. Ching minh bén diém A, B, C va E cung nam trén mot
duong tron.
DS:
Bai 8. Cho tam giic nhon ABC c6 hai duong cao BD va CE cét nhau tai H. Trén HB va HC lan

luot léy cac diém M, N sao cho gM C =gNB =90°. Chiing minh: AM = AN.

HD: AABD #AACE = AM?* = AC.AD = AB.AE = AN*.
Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH. Biét % = % va AH = 420. Tinh chu vi
tam giac ABC.

DS: Pyp-=2030. Dat AB=20k,AC =21k = BC =2% . Tuw AHBC = ABAC = k=29.
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Bai 10. Cho hinh thang ABCD vudng goc tai A va D. Hai duong chéo vudng goéc véi nhau tai O.

Biét AB =2+/13,0A =6, tinh dién tich hinh thang ABCD.
bS: §=126,75. Tinh duwoc: OB =4, OD =9, OC = 13,5.

IL. Ti SO LUQNG GIAC CUA GOC NHON

1. Pinh nghia: Cho tam gidc vuéng co goc nhon c.
. canh doi canh ké canh doi canh ké
sing =————,; ¢c0sq =———,; tang =———,; cotgq =———
canh huyén canh huyén canh ké canh doi
Chu y:
e Cho goc nhon a. Ta co: 0 <sina <1; 0 <cosa <1.
e Cho 2 goc nhon a, B. Néu sina =sinb (hodc cosa =cosf, hodc tana =tanb , hodc
cota =coth )thia =b .
2. Ti sé lugng giac cua hai goc phu nhau: .
Néu hai goc phu nhau thi sin goc nay bang cosin goc kia, tang goc nay bang cotang goc kia.
3. Tisb lwgng giac cia cac géc dac biét:

. a 0 0 0
Ti sé LG 30 45 60
sina l ﬁ ﬁ
2 2 2
1
cosa ﬁ ﬁ —
2 2 2
t ﬁ
ana 2= 1 \/3
3
cota JE 1 ﬁ
3
4. Mt s6 hé thirc hrong gidc
sin o cosa
tana = y cota =— K tana .cota =1;
cosa sin o
sin2a+cos2a=1; l+tan’q = S l+cot’a = 5
cos“ o sin“a

Bai 1. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH. Biét BH = 64cm va CH = 81cm. Tinh céc
canh va goc tam giac ABC.

DS:
Bai 2. Cho tam giac ABC vudng tai A. Tim cac ti s luong giac cua goc B khi:
a) BC=5cm, AB =3cm. b) BC=13 cm, AC=12 cm. ¢) AC=4cm, AB=3cm.

DS:a) sinB=0,8; cosB=0,6
Bai 3. Cho tam giac ABC vudng tai A, c6 AB = 10cm va AC = 15cm.
a) Tinh goc B. b) Phén gi4c trong goc B cat AC tai I. Tinh AL
c) V& AH L Bl tai H. Tinh AH.
DS:
Bai 4. Tinh gia tri cac biéu thic sau:
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a) c0s?15° + cos? 25° + cos? 35° + cos? 45% + cos? 55° + cos? 65° + cos® 75°.
b) sin® 10° —sin”? 20° + sin? 30° —sin? 40° —sin? 50° —sin? 70° +sin® 80° .

c) sin15% +sin 75° — cos15° — cos 75° +5sin 30° d) sin 35% +5in67° — c0s23° — cos 55°
e) cos?20° + cos? 40° + cos? 50° + cos? 70° f) sin 20° — tan40° + cot 50° — cos 70°
bS:a) 3,5 b) —% c) 0,5 d)0 e)?2 1 O.

Bai 5. Cho biét mot ti s6 lugng gidc ctia goc nhon o, tinh céc ti s6 lugng gidc con lai cia o
a) sina =0,8 b) cosa =0,6 c) tana =3 d) cota =2
DS:a) cosa =0,6 b) sina =0,8

Bai 6. Cho goc nhon a. Biét cosa —sina =%. Tinh cota .
4
DS: cota = 3

Bai 7. Cho tam giac ABC vudng tai C. Biét cos A = % Tinh tan B.

5
DS: tanB=—.
12
Bai 8. Rut gon cac biéu thuic sau:
a) (1-cosa)(l+cosa) b) 1+sin® o +cos’ a c) sina —sina cos’a
d) sin® ot + cos* o0 +2sin? a cos? e) tan® o —sin’a tan’ o f) cos? a +tan® arcos’ o
DS: a) sin’a b) 2 c) sin’a d)1 e) sin’a 1.

Bai 9. Chirng minh céc hé thirc sau:

cosae _ l+sina (sinochcosoc)Z—(sinoc—cosoc)2 B

: b) : 4
1-sina cosa sina.cosa
bS: .
Bai 10.Cho tam giac nhon ABC. Goi q, b, ¢ 1an lugt 1a d0 dai cac canh d61 dién voi cac dinh A, B,
C.

b ¢
) sinA  sinB sinC '
b) Co thé xay ra dang thirc sin A =sin B + sin C khong?

a) Ching minh:

DS: a) Vé dwong cao AH. Chu y: sin A = ﬁ,sinc = ﬁ b) khong.
AB BC
Bai 11.
a)
DS:
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III. MOQT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG

Cho tam gidac ABC vuéng tai A co BC =a, AC=b, AB = c.
b=a.sinB=a.cosC;, c=a.sinC =a.cosB
b=c.tanB=c.cotC; c=b.tanC=b.cotB

Bai 1. Gidi tam gidc vuong ABC, biét 4 = 90° va:
a) a=15c¢cm;b=10cm b) b=12cm; c=Tcm
DS: a) B~420,C ~48°,c ~11,147cm b) B~60°, € ~30°, a~1dem.
Bai 2. Cho tam gidc ABC c6 B =60°, € =50°, AC =35¢m. Tinh dién tich tam giac ABC.
BS: S~509cm?. Vé duong cao AH. Tinh AH, HB, HC.
Bai 3. Cho tir gitc ABCD co A =D =90°,€¢ =40°, AB = 4cm, AD = 3em . Tinh dién tich tir giac.

BS: S=17cm?. Vé BH L CD. Tinh DH, BH, CH.
Bai4. Cho t gidc ABCD c6 cac duong chéo cat nhau tai O. Cho biét AC =4em, BD =5cm,
'A0B =50°. Tinh dién tich tir gidc ABCD.
PS: S~8m>. Vé AH 1 BD, CK L BD. Chii y: AH = 0A.sin50°,CK = OC.sin50".
Bai 5. Chirng minh rang:
a) Dién tich cia mot tam gidc bang nira tich ciia hai canh nhan véi sin ciia goc nhon tao boi cac
duong thing chira hai canh 4y.
b) Dién tich ciia mgt hinh binh hanh béng tich cua hai canh k& nhan véi sin cua goc nhon tao
boi cac duong thang chira hai canh ay.
BS: a) Goi a la géc nhon tao béi hai dwong thang AB, AC. Vé dwong cao CH. CH = AC .sina
Bai 6.
a)
DS:
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BAI TAP ON CHUONG I

Bai 1. Cho tam giac ABC ¢c6 AB=21m, AC =28m, BC =35m.
a) Chtirng minh tam giac ABC vuéng. b) Tinh sinB,sinC .

DS:

Bai 2. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH, dudng phan giac AD. Cho biét HB = 112,

HC = 63.

a) Tinh d0 dai AH. b) Tinh d6 dai AD.
DS: a) AH = 84 b) AD =602

Bai 3. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH. Bi¢t AH =5, CH = 6.
a) Tinh AB, AC, BC, BH. b) Tinh dién tich tam giac ABC.
PS: a) AB:@, AC =761, BH =2—65 b) S:%.

Bai 4. Cho tam giac ABC vudng tai A, dudng cao AH. Biét AH = 16, BH = 25.
a) Tinh AB, AC, BC, CH. b) Tinh dién tich tam giac ABC.
DS:

Bai 5. Cho hinh thang ABCD c6 A =D =90° va hai duong chéo vudng gdc vai nhau tai O.
a) Chirng minh hinh thang nay ¢6 chiéu cao bang trung binh nhan cta hai day.
b) Cho AB =9, CD = 16. Tinh dién tich hinh thang ABCD.
¢) Tinh d6 dai cac doan thing OA, OB, OC, OD.
DS:a) VEAE /) BD = AB = EDva AE L AC. b) S =150
c¢) OA=17,2; OB=5,4, OC=12,8; OD =9,6.
Bai 6. Tinh dién tich hinh thang ABCD (AB // CD), biét AB = 10, CD =27, AC = 12, BD = 35.
PS: S =210. Vé BE // AC (E € CD) = DE* = BD* + BE*.
Bai 7. Cho biét chu vi ciia mot tam giac bang 120cm. Do dai cac canh ti 18 v6i 8, 15, 17.
a) Chirng minh rang tam giac d6 1a mot tam gidc vudng.
b) Tinh khoang cach tir giao diém ba dudng phéan gidc dén mdi canh.
DS a) Tinh duwoc AB = 24cm, AC = 45¢cm, BC = 51cm = AABC vuong tai A.
b) r = 9cm. Goi O la giao diém ba dwong phdn gidc. Susc =Sosc T Soca tSoas -

Bai 8. Cho tam giac ABC can tai A, dudng cao AH. Biét = 48%: AH =13cm . Tinh chu vi AABC
DS: BC =~11,6cm; AB=AC =14,2cm.
Bai 9. Cho AABC vuéngtai A, AB =a, AC = 3a. Trén canh AC léy cac diém D, E sao cho AD =
DE = EC.
a) Chiing minh DE _ 2 b) Ching minh ABDE ddng dang ACDB.
DB DC
¢) Tinh téng AFB +BCD .
DS: a) DB* =2d* = DE.DC  ¢) 'AEB+'BCD ='ADB = 45°.
Bai 10. Cho hinh thang ABCD c¢6 hai canh bén AD va BC bang nhau, dudng chéo AC vudng goc
vo1 canh bén BC. Biét AD = 5a, AC = 12a.

a) Tinh SMB*+cosB b) Tinh dién tich hinh thang ABCD.

sinB—cosB
DS:a) 177 b)

Bai 11. Cho tam gidac ABC vudng tai A, dudng cao AH. GoiD la diém dbi xirng voi A qua diém B.
Trén tia doi cua tia HA lay diém E sao cho HE = 2HA. Goi I 1a hinh chiéu cua D trén HE.

a) Tinh AB, AC, HC, biét AH = 4cm, HB =3cm.  b) Tinh tan7ED, tan'HCE .
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¢) Chuing minh YED =%CE. d) Chitng minh: DE | EC.
DS:a) AB=5cm, AC =23—0cm, HC :?cm b) tanED = tanHCE :%
d) 'PEC =9ED +'HEC = 90°.
Bai 12.Cho tam giac ABC vuodng tai A (AB < AC), duong cao AH. bat BC =a, CA=b, AB=c,
AH = h. Chitng minh rang tam giac c6 cac canh a—h;b—c;h la mot tam gidc vudng.
BS: Chimg minh (b—c)* +h?> =(a—h)?.
Bai 13.Cho tam giac nhon ABC, dién tich bang 1. V& ba dudng cao AD, BE, CF. Chting minh rang:

a) Sypp+Sppp tScpg = cos? A+cos” B+cos> C. b) Sppr = sin? A—cos®> B—cos>C.
S
DS: a) Chimg minh “AEE =cos® A b) Sy =Spc —(Supr +Sprp +Scpr )

ABC

Bai 14.Cho AABC vuoéng tai A ¢6 sinC = . Tinh cac ti s6 lwong giac ciia goc B va C.

5

bS: cosB:l; sinB:—3; sinC=l; cosC=—.
2 2 2 2

4cosB

Bai 15. Cho tam giac ABC c6 ba duong cao AM, BN, CL. Chuing minh:
a) AANL #AABC b) AN.BL.CM = AB.BC.CA.cos A.cos B.cosC
bS:

Bai 16. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 € =15°, BC = 4cm.
a) K¢ duong cao AH, dudng trung tuyén AM. Tinh AMH , AH, AM, HM, HC.

V6 +12
o

b) Chung minh rﬁng: cos15° =
DS:a) gMHz?)OO; AH =1cm; AM =2cm; HMz\/gcm; HC=2+\/§(cm)

b) cos15% = cosC :ﬂ.
AC
Bai 17. Cho tam gidc ABC can tai A, co A= 36°, BC = lcm. Ké phéan giac CD. Goi H la hinh
chieu vudng goc cua D trén AC.
a) Tinh AD, DC. b) K¢ CK L BD. Giai tam giac BKC.

1+\/§
7

¢) Chirng minh ring cos36° =

DS:

Bai 18. Cho tam gide ABC ¢6 AB = 1,4 =105°, B=60". Trén canh BC l4y diém E sao cho BE
=1. Ve ED // AD (D thuoc AC). Buong thang qua A vudng goc voi AC cat BC tai F. Goi H
1a hinh chiéu cua A trén canh BC. .
a) Chirng minh rang tam gidc ABE d¢u. Tinh AH.
b) Chitng minh EAD =EAF = 45°.

¢) Tinh cac ti s6 lwong gidc cia goc AED va goc AEF.
d) Chiing minh AAED = AAEF . Tu d6 suyra AD = AF.

e) Chimg minh rang 1 + L i
AD* AF* 3
DS: )
Bai 19. Giai tam giac ABC, bict:
a) 4 =90°, BC =10cm, B =75° b) BAC =120°, AB=AC = 6cm.
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¢) Trung tuyén g véi canh huyén m, =5, dudng cao AH = 4.

d) Trung tuyén tmg véi canh huyén m, =5, myt goc nhon bang 47°.

DS:
Bai 20. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, AB = 3cm, BC = 6cm. Goi E, F lan Iugt 1a

hinh chic¢u cua H trén canh AB va AC.
a) Giai tam giac vuong ABC. b) Tinh d¢ dai AH va chung minh: EF = AH.
¢) Tinh: EA.EB + AF.FC.
1 27

DS:a) AC=33(em), B=60°, €=30"  b) AH =¥(cm) 0
Bai 21.

a)

DS:

Bai tip hinh 9 Trang 7


Administrator
Rectangle


[ CHUONG II: PUONG TRON ]

I. SU XAC PINH PUONG TRON. TINH CHAT POI XUNG CUA PUONG TRON

1. Puwong tron
Puong tron tam O ban kinh R (R > 0) la hinh gom cdc diém cach diém O mét khodng bang R.
2. Vi tri twong ddi ciia mot diém ddi véi mot dudong tron
Cho dwong tron (O; R) va diém M.
e M nam trén duong tron (O; R) < OM =R.
o M nam trong dwong tron (O; R) < OM <R.
e M nam ngodi dwong tron (O; R) < OM > R.
3. Cach xac dinh duwdng tron
Qua ba diém khéng thang hang, ta vé dwoc mét va chi mt dwong tron.
4. Tinh chit dbi xing ciia dwong tron
e Puwong tron la hinh c6 tam déi xieng. Tam ciia dwong tron la tam doi ximg cua dwong tron
do.
e Puong tron la hinh c6 truc doi xieng. Bat ki dwong kinh ndo ciing la truc doi ximg ciia
dwong tron.

Bai 11.Cho t&r gidc ABCD c6 €+ =90°. Goi M, N, P, Q 1an luot 14 trung diém ciia AB, BD, DC
va CA. Chung minh rang bon diém M, N, P, Q cung nam trén mot duong tron.
HD: Chung minh MNPQ la hinh chit nhat.

Bai 12.Cho hinh thoi ABCD c6 ‘A = 60°. Goi E, F, G, H lan luot 1a trung diém cua céc canh AB,

BC, CD, DA. Chirng minh 6 diém E, F, G, H, B, D cung nam trén mot duong tron.
HD: Chitng minh EFGH la hinh chit nhdt, AOBE la tam gidc déu.

Bai 13.Cho hinh thoi ABCD. Pudng trung tryc cua canh AB cit BD tai E va cat AC tai F. Chung

minh E, F 1an luot 1a tim ctia duong tron ngoai tiép cac tam giac ABC va ABD.
HD: Chitng minh E, F la giao diém ciia cdc dwong trung triec twrong iing.

Bai 14.Cho duong tron (O) duong kinh AB. V& duong tron (I) duong kinh OA. Ban kinh OC cua
duong tron (O) cit duong tron (I) tai D. V& CH L AB. Chimg minh t&r gidc ACDH 1a hinh
thang can.

HD: Chirng minh AADO = ACHO = OD = OH, AD = CH. Chung minh HD // AC.

Bai 15.Cho hinh thang ABCD (AB // CD, AB < CD) c6 ¢=D-= 60°, CD = 2AD. Chung minh 4
diém A, B, C, D cung thudc mot duong tron.

HD: Chitng minh 1A= IB =IC = 1D, véi I la trung diém ciia CD.

Bai 16.Cho hinh thoi ABCD. Goi O 1a giao diém hai duong chéo. M, N, R va S lan luot 1 hinh
chiéu cua O trén AB, BC, CD va DA. Ching minh 4 diém M, N, R va S cung thuéc mot
duong tron.

HD:

Bai 17.Cho hai duong thing xy va x’»’ vudng goc nhau tai O. Mot doan thing AB = 6cm chuyén
dong sao cho A ludn nam trén xy va B trén x” . Hoi trung diém M cta AB chuyén dong trén
duong nao?

HD:
Bai 18.Cho tam giac ABC c6 cac duong cao BH va CK.
a) Chirng minh: B, K, H va C cliing ndm trén mot duong tron. Xac dinh tim dudng tron do.
b) So sanh KH va BC.
HD:
Bai 19.
a) HD:
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II. DAY CUA PUONG TRON

1. So sanh d¢ dai ctia dwong kinh va day
Trong cdc ddy ciia dwong tron, ddy Iom nhat la dwong kinh.
2. Quan hé vuéng goc gitra dwong kinh va day
e Trong mét dwong tron, dwong kinh vuéng goc véi mot day thi di qua trung diém cia ddy dy.
e Trong mét dwong tron, dwong kinh di qua trung diém ciia mét day khéng di qua tém thi
vuéng goéc véi day ay.
3. Lién hé giira diy va khoang cich tir tim dén day
e Trong mot duong tron:
— Hai ddy bang nhau thi cach déu tam.
— Hai déy cdch déu tam thi bang nhau.
e Trong hai ddy cua mot dwong tron:
— Ddy ndo I6n hon thi ddy dé gan tam hon.
— Ddy ndo gan tam hon thi ddy dé Ién hon.

Bai 1. Cho duodng tron (O; R) va ba day AB, AC, AD. Goi M, N lan luot 1a hinh chiéu cua B trén
cac duong thing AC, AD. Chirng minh ring MN < 2R.
HD: Chitng minh bén diém A, B, M, N cing nam trén dwong tron dwong kinh AB = MN < AB.
Bai 2. Cho duong tron (O; R). V€ hai day AB va CD vudng goc voi nhau.

Chirng minh rang; Supcp S 2R?.

1
HD: S ypcpy = ABCD.

Bai 3. Cho duong tron (O; R) va diy AB khong di qua tim. Goi M 14 trung diém ciia AB. Qua M
v& day CD khong tring v6i AB. Ching minh riang diém M khong 1a trung diém cta CD.
HD: Ding phwong phép phan chirng. Gia sit M la trung diém ciia CD = vé 1y,
Bai 4. Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Goi M 1a mot diém nam giita A va B. Qua M v& day
CD vudng goc voi AB. Lay diém E déi xing v6i A qua M.
a) Tt giac ACED la hinh gi? Vi sao?
b) Gid st R =6,5cm, MA =4cm . Tinh CD.

3
¢)* Goi H va K 1an luot 1a hinh chiéu ciia M trén CA va CB. Chirng minh: MH.MK = % .
HD: a) ACED la hinh thoi b) CD =12cm
MA.MC MB.MC

¢) MH =—""""" MK =
AC BC

Bai 5. Cho duong tron (O; R) va hai day AB, CD bang nhau va vudng goc voi nhau tai I. Gia st
IA =2cm, IB = 4cm . Tinh khoang cach tir tam O dén mdi day.
HD: OH =0K =1cm.
Bai 6. Cho duong tron (O; R). V& hai ban kinh OA, OB. Trén cac ban kinh OA, OB lan luot liy
cac diém M, N sao cho OM = ON. V& day CD di qua M, N (M ¢ giira C va N).
a) Chung minh CM = DN.
b) Gia sit AOB =90°. Tinh OM theo R sao cho CM = MN = ND .
HD: a) Vé OH L CD = H la trung diém ciia CD va MN.
b) Bat OH = x. C. minh AHOM vuong can = HM = x. Do CM = MN = ND = HC = 3x

R
Nt

= 0OM =
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Bai 7. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Goi M, N lan lugt 13 trung diém ciia OA, OB. Qua
M, N lan luot v& cac diy CD va EF song song v6i nhau (C va E cung nim trén mot nira
duong tron duong kinh AB).

a) Chung minh tir giac CDEF 1a hinh chit nhat.
b) Gia stt CD va EF cung tao véi AB mét goéc nhon 30°. Tinh dién tich hinh chit nhat CDFE.
HD: a) Vé OH L CD. Puong thang OH cat EF tai K = OH = OK = CD = EF.

2 2
b) 0H=§:HK:§. Vi ' =90° nén CF la dwong kinh. 151:2:154e _S:\/ER |

Bai 8. Cho duong tron (O) va mot day CD. Tir O ké tia vudng goc véi CD tai M, cit (O) tai H.
Tinh ban kinh R cua (O) bict: CD = 16cm va MH = 4cm.
HD:
Bai 9. Cho duong tron (O; 12cm) ¢ dudng kinh CD. V& day MN qua trung diém I ctia OC sao cho
goc NID bang 30° . Tinh MN.
HD:
Bai 10.
a)
HD:

IIL. VI TRi TUONG POI CUA PUONG THANG VA DPUONG TRON

1. Vi tri twong d6i ciia dwdong thing va duong tron
Cho duwong tron (O; R) va duong thang A. Pat d =d(0,A).

VTTD cua dudng thing va dudng tron Sb diém chung | Heé thic giitad vaR
Puong thang va dudng tron cit nhau 2 d<R
DPuong thing va dudng tron tiép xtic nhau 1 d=R
Puong thing va dudng tron khong giao nhau 0 d>R

Khi duong thang va dwong tron tiép xiic nhau thi dwong thang dgl tiép tuyén
ciia dwong tron. Piém chung ciia dwong thing va dwong tron dgl ticp diém.

2. Diu hiéu nhan biét tlep tuyen cia du’o’ng tron
o Neu mot dwong thang la tiép tuyén ciia mét dwong tron thi né vudng goc véi ban kinh di qua
tiép diém.
e Néu mét duong thang di qua mot dzem ciia dwong tron va vuong goc voi ban kinh di qua
diém dé thi dwong thang ay la tiép tuyén ciia dwong tron.

3. Tinh chit cua hai tlep tuyen cit nhau
Néu hai tlep tuyen ciia mét dwong tron cdt nhau tai mot diém thi:
e Diém dé cach déu hai tiép diém.
e Tia ké tir diém d6 di qua tam la tia phdn gidc ciia goc tao béi hai tiép tuyén.
e Tia ké tir tam di qua diém dé la tia phin gidc ciia goc tao béi hai ban kinh di qua cdc tiép
diém.

4. Puong tron ni tlep tam giac
e Puong tron tlep xuc voi ba canh cua mét tam gidac dgl dwong tron ndi tlep tam gidc, con tam
gidc dgl ngoai tiép dwong tron.
e Tam ciia dwong tron néi tiép tam gidc la giao diém cia cdc dwong phdan gidc cdc géc trong
tam giac.

5. Pwong tron bang tiép tam giic
e Duong tron tiép xiic véi mot canh ciia mét tam gide va tiép xic véi cae phan kéo dai cia hai
canh kia dgl dwong tron bang tiép tam gidc.
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e IVoi mot tam gidc, co ba du"ang tron bang tiép.

e Tam ciia dwong tron bang tiép tam gidc trong goc A la giao diém cia hai dwong phdn gidc
cdc goc ngodi tai B va C, hodc la giao diém cua dwong phén gidc géc A va dwong phan gidc
ngoai tqi B (hoac C).

Bai 1. Cho tam giac ABC c6 hai duong cao BD va CE cit nhau tai H.
a) Ching minh rang bén diém A, D, H, E cung nam trén m§t duong tron (goi tdm cua nd la O).
b) Goi M 1a trung di€m ctia BC. Chirng minh rang ME 1a tiép tuyén ctia dudng tron (O).
HD: a) D, E nam trén duong tron dwong kinh AH.
b) Chitng minh ‘OEA ='OAE ="ECM ='CEM ='MEO ='CEM +'¢EO ='OEA +'¢EO = 90°.
Bai 2. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Vé day AC sao cho ¢AB =30°. Trén tia déi cia tia
BA, lay diém M sao cho BM = R. Ching minh rang:
a) MC 14 tiép tuyén cua dudng tron (O). b) MC? =3R>.
HD: a) Chitng minh ACOM vuong tai C. b) MC? =0M*-0C?. 7 )
Bai 3. Cho tam gidc ABC vudéng & A c6 AB =8, AC = 15. V& dudng cao AH. Goi D la diém doi
xirng v6i B qua H. V& dudng tron duong kinh CD, cat AC ¢ E.
a) Chiing minh rang HE Ia ti€p tuyen cua duong tron.

b) Tinh d¢ dai HE.
HD: a) Goi O va F la lan heot la trung diém ciia CD va AE. Chitng minh DE // AB, HF | AE
=HE0 =90°. b) HE = At = ABAC 120

BC 17

Bai 4. Tur mot diém M & ngoai dudng tron (O), v& hai tiép tuyén MA, MB vé6i duong tron. Trén tia
OB liy diém C sao cho BC = BO. Chimg minh rang Bmc = %%MA.

HD: Chu y AOMC cdn tai M.
Bai 5. Cho dudng tron (O; R) va mot diém A & ngoai dudng tron. V& cac tiép tuyén AB, AC.
Chimng minh ring BAC = 60° khi va chi khi OA = 2R.
HD: Chu y AABO vuéng tai B.
Bai 6. Tir mot diém A & ngoai duong tron (O; R), v& hai tiép tuyén AB, AC véi dudng tron. Dudng
thang vudng goc véi OB tai O cat AC tai N. Puong thing vudng goc véi OC tai O cit AB tai
M.
a) Chirng minh rang tr giac AMON 14 hinh thoi.
b) Piém A phai cach diém O mot khoang bao nhiéu dé cho MN 1a tiép tuyén cua (O).
HD: a) Chirng minh ON // AB, OM//AC b) OA=2R.
Bai 7. Cho tam giac ABC cén tai A ni tlep duong tron (O). Cac tiép tuyén cua dudng tron vé tor A
va C cat nhau tai M. Trén tia AM liy diém D sao cho AD = BC. Chirmg minh rang;
a) Tt giac ABCD la hinh binh hanh.
b) Ba duong thing AC, BD, OM dong quy.
HD: a) Chirng minh AD // BC (cung vuong goc voi OA).
b) Goi E la giao diém ciia OM va AC = E la trung diém ciia AC.
Bai 8. Cho dudng tron (O; ) ndi tiép tam giac ABC vudng tai A. Ching minh ring r=p—a,
trong do p 1a nira chu vi tam gidc, a 1 d6 dai canh huyén.
HD: Goi D, E, F la cdc tiép diém ciia (O) véi cdc canh tam gide = AEOF la hinh vuéng.
Bai 9. Chirng minh riang dién tich tam giac ngoai tiép mot dudng tron duoc tinh theo cong thirc:
S = pr, trong d6 p 1 nira chu vi tam gidc, 7 1a ban kinh duong tron ndi tiép.
HD: Dién tich tam gidc bang tong dién tich ba tam gidc nho.
Bai 10. Cho duong tron (O), day cung CD. Qua O v& OH L CD tai H, cit tiép tuyén tai C cua
duong tron (O) tai M. Chimg minh MD 14 tiép tuyén cua (O).
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HD:
Bai 11. Cho nura duong tron tdm O, duong kinh AB. V& cac tia Ax 1 AB va By 1. AB & cung phia
nira dudng tron. Goi I 1a mot diém trén nira dudng tron. Tiép tuyén tai I cit Ax tai C va By tai
D. Chirng minh ring AC + BD = CD.
HD:
Bai 12. Cho duong tron (O; 5cm). Tir mot diém M & ngoai (O), v& hai tiép tuyén MA va MB sao
cho MA | MB tai M.
a) Tinh MA va MB.
b) Qua trung diém I ciia cung nho AB, v& mot tiép tuyén cit OA, OB tai C va D. Tinh CD.
HD:
Bai 13. Cho dudng tron (O). Tir mot diém M & ngoai (O), v& hai tiép tuyén MA va MB sao cho goc
AMB = 60° . Bibt chu vi tam gisc MAB 1a 18cm, tinh d6 dai day AB.
HD: AB=6(cm).
Bai 14.
a)
HD:

IV. VI TRi TUONG POI CUA HAI PUONG TRON

1. Tinh chit dwong ndi tim
e Durong néi tam ciia hai dwong tron la truc doi xvmg cia hinh gom cd hai dwong tron do.
e Néu hai dwong tron cdt nhau thi hai giao diém doi ximg véi nhau qua dwong néi tam.
e Néu hai dwong tron tiép xiic nhau thi tiép diém nam trén dwong noi tam.
2. Vi tri twong ddi ctia hai dwong tron
Cho hai dwong tron (O; R) va (O’ r). Pat 00" =d.

VTTD cua hai duong tron 80 diém Hg¢ thtc gitta d voi R va r
chung

Hai duong tron cit nhau 2 R—-r<d<R+r

Hai duong tron tiép xuc nhau: 1

— Tiép xtic ngoai d=R+r

— Tiép xtc trong d=R-r

Hai duong tron khong giao nhau: 0

— O ngoai nhau d>R+r

—(0) dung (O) d<R-r

3. Tlep tuyen chung cua hai duwdng tron
Tlep tuyen chung cua hai duong tron la duong thang tiép xiic voi ca hai dwong tron do.
Tiép tuyen chung ngoai la tlep tuyen chung khong cat doan noi tam.
Tiép tuyén chung trong la tiép tuyén chung cdt doan noi tam.

Bai 1. Cho hai duong tron (A; Ry), (B; Rz) va (C; R3) d6i mét tiép xtic ngoai nhau. Tinh Ry, Ry va
R; biet AB = 5c¢cm, AC = 6¢cm va BC =7cm.
HD: R =2(cm), R, =3(cm), Ry=4(cm).
Bai 2. Cho hai duong tron (O; 5cm) va (O'; 5cm) cét nhau tai A va B. Tinh d6 dai day cung chung
AB biét 00’ = 8cm.
HD: AB=6(cm).
Bai 3. Cho hai dudng tron (O; R) va (O'; R’) cit nhau tai A va B v6i R > R'. V& cac dudng kinh
AOC va AO'D. Chimg minh ring ba diém B, C, D thing hang,
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HD: Chung minh BC, BD cung song song voi OO’ hoac chung minh gBD =180°.

Bai 4. Cho hai dudng tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. V& cét tuyén chung MAN sao cho MA =

AN. Puong vudng goc véi MN tai A cat OO’ tai I. Ching minh I 13 trung diém cua OO’
HD:

Bai 5. Cho hai duorng tron (O) va (0O') tlep xuc ngoa1 nhau tai A. Goi M 1a giao diém mot trong hai
tiép tuyén chung ngoai BC va tiép tuyén chung trong. Chimg minh BC 1a tiép tuyén cia
duong tron duong kinh OO’ tai M.

HD: Chirng minh IM = % va IM L BC.

Bai 6. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R) tiép xtic ngoai nhau tai M. Hai duong tron (O) va (O')
cung tiép xtc trong v6i duong tron 16n (0”; R”") 1an luot tai E va F. Tinh ban kinh R’ biét
chu vi tam giac OO’O"" 1a 20cm.

HD: ,

Bai 7. Cho duong tron (O; 9cm). V& 6 duong tron bang nhau ban kinh R déu ti€p xuc trong voi (O)

va moi duong tron déu tiép xuc voi hai duong khac bén canh nd. Tinh ban kinh R.
HD:

Bai 8. Cho hai dudng tron dong tim. Trong duong tron 1on vé& hai day bang nhau AB = CD va clng
tiép xtac véi duong tron nho tai M va N sao cho AB L CD tai I. Tinh ban kinh dudng tron
nho biet [A =3cm va IB = 9cm.

HD:

Bai 9. Cho ba dudng tron (0,),(0,),(0;) cing ¢6 ban kinh R va tiép xtc ngoai nhau timg doi mot.

Tinh dién tich tam giac c6 ba dinh 1 ba tiép diém.

R2\3
=

Bai 10. Cho hai dudng tron (O) va (O') tiép xiic nhau tai A. Qua A v& mot cat tuyén cat duong tron
(O) tai B va cit duong tron (O') tai C. Tir B v& tiép tuyén xy voi dudng tron (0). Tir C vé
duong thing uv song song v6i xy. Chirng minh rang uv 1 tiép tuyén cta duong tron (O").

HD: Xét hai truong hop tiép xiic ngodi va trong. Chitng minh OB // O'C = O’C L uv.

Bai 11. Cho hinh vudéng ABCD. V¢ dudng tron (D; DC) va duong tron (O) duong kinh BC, chiing
c:Eit nhau tai mot diém thir hai 13 E. Tia CE cit AB tai M, tia BE cit AD tai N. Chirng minh
rang:

a) N Ia trung diém cta AD. b) M 1a trung diém ciia AB.
HD: a) AABN = ACDO = AN = CO b) ABCM = ACDO = BM = CO.

Bai 12. Cho goc vudng xOy. Liy cac diém I va K lan luot trén cac tia Ox va Oy. V& duong tron (I
OK) cat tia Ox tai M (I ndm giita O va M). V& duong tron (K; OI) cit tia Oy tai N (K nam
gitta O va N).

a) Chirng minh hai dudng tron (I) va (K) ludn cat nhau.
b) Tiép tuyén tai M ciia duong tron (I) va tiép tuyén tai N ctia dudng tron (K) cit nhau tai C.
Chung minh tir giic OMCN 1a hinh vuong.
¢) Goi giao diém cua hai dudng tron (I), (K) 1a A va B. Chirng minh ba diém A, B, C thang
hang.
d) Gia st I va K theo thtr ty di dong trén cac tia Ox va Oy sao cho OI + OK = g (khong dbi).
Chirng minh rang duong thing AB ludn di qua mot diém ¢ dinh.
HD: a) Xét AOIK = R—r<d <R+r b) 0= =" =90°,0M =ON.
¢) Goi L=KBNMC,P=ABNMC. OKBI la hinh chit nhdt, BLMI la hinh vuéng. ABLP =
AKOI = LP = Ol =>MP =OM = MC =P =C.
d) OM = a. Hinh vuéng OMCN canh a, c6 dinh = AB di qua diém C c6 dinh.

Bai 13.
a)

HD: Tam gidc déu canh R = S =
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BAI TAP ON CHUONG II

Bai 1. Cho tam gidc ABC vudng cén tai A. V& duong phén giac BL
a) Chting minh rang duong tron (I; IA) tiép xtc véi BC.

b) Cho biét AB = a. Chimg minh ring Al = (/2 —a. Tir d6 suy ra tan22°30'=+/2 —1.
HD: a) VEID L BC =14 = ID

b) Xét AABI = Al =a. tan22°30'. ADIC vuéng cin = Al = DC = (\/_ Da.
Bai 2. Cho dudng tron (O; R) va mot d1em A c¢b dinh trén dudng tron d6. Qua A vé tiép tuyén xy.
Tir mot diém M trén xy vé tiép tuyén MB vé6i duong tron (O). Hai dudng cao AD va BE cua
tam gidc MAB cit nhau tai H.
a) Chirng minh riang ba diém M, H, O thing hang.
b) Chirng minh rang tr giac AOBH 14 hinh thoi.
¢) Khi diém M di dong trén xy thi diém H di dong trén duong nao?
HD: a) Chung minh AMAB can, MH, MO la cac tia phdn gidc cua QMB.
b) Chirng minh AOBH I hinh binh hanh cé hai canh ké bang nhau.
¢) Hdidong trén dwong tron (4; R).
Bai 3. Cho nira duong tron tim O dudng kinh AB. Tir mot diém M trén nira dudng tron ta v& tiép
tuyén xy. V& AD va BC vudng goc véi xy.
a) Chirng minh rang MC = MD.
b) Chirng minh rang AD + BC c6 gia tri khong d6i khi diém M di dong trén nira dudng tron.
¢) Chirng minh rang dudng tron dudng kinh CD tiép xuc voi ba duong thing AD, BC va AB.
d) Xac dinh vi tri cua diém M trén nira duong tron (O) dé cho dién tich tir giac ABCD 16n nhit.
HD: a) OM la dwong trung binh cua hinh thang ABCD.
b) AD + BC = 2R ¢) Ve ME L AB. ABME = ABMC = ME = MC = MD
d) S = 2R.ME < 2R.MO = S Iém nhdt < M la dau mit ciia ban kinh OM L AB.
Bai 4. Cho tam giac déu ABC, O 1a trung diém cua BC. Trén cac canh AB, AC lan luot léy cac

didm di dong D, E sao cho ‘DOE = 60°.
a) Chirng minh rang tich BD.CE khong doi.
b) Chirng minh ABOD # AOED. Tur d6 suy ra tia DO 1a tia phan giac ciia goc BDE.
¢) V& duong tron tam O tiép xtic voi AB. Ching minh ring dudng tron nay ludn tiép xic véi
DE.

2
HD: a) ABOD #ACEO = BD.CE = B4C b) @ =% = ABOD # AOED

¢) Vé OK L DE. Goi H la tiép diém cua (O) véi canh AB. Chitng minh OK = OH.
Bai 5. Cho nira duong tron (O; R) duong kinh AB va mot diém E di dong trén nira dudng tron d6

(E khong tring v6i A va B). V& céc tia tiép tuyén Ax, By voi nira duong tron. Tia AE cét By
tai C, tia BE cit Ax tai D.

a) Chirng minh rang tich AD.BC khong doi.

b) Tiép tuyén tai E cua ntra duorng tron cat Ax, By theo thir tw tai M va N. Chtrng minh ring ba

duong thing MN, AB, CD ddng quy hodc song song v&i nhau.

¢) Xac dinh vi tri cta diém E trén nira duong tron dé dién tich tir gidc ABCD nhé nhét. Tinh

dién tich nho nhat do.

HD: a) AABD #ABCA = AD.BC = AB?
b) AMAE cin = AMDE cén = MD = ME = MA. Twong tw NC = NB = NE. Sir dung bé dé
hinh thang = dpcm.

¢) S = 2R.MN = S nho nhdt <> MN nhé nhdt <>MN L AD < OE L AB. S, . =4R>.
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Bai 6. Cho doan thing AB ¢ dinh. V& dudng tron (O) tiép xtic véi AB tai A, duong tron (O') tiép
xuc voi AB tai B. Hai duong tron nay luén thudc cing mot mra mat phéng bo AB va ludn
tiép xtc ngoai voi nhau. Hoi tiép diém M ciia hai duong tron di dong trén duong nao?

HD: Tir M vé tiép tuyén chung ciia hai dwong tron, cdt AB tai I. Chitng minh IA = IB = IM. Tir
do suy ra M di dong trén duong tron tam I duong kinh AB.

Bai 7. Cho duong tron (O; R) ndi tiép AABC. Goi M, N, P lan luot 1a tiép diém cia AB, AC, BC
v6i (0). Chimg minh réng: P, = 2(AM + BP + NC).

HD:

Bai 8. Cho dudng tron (O) duong kinh AB. Day CD cat duong kinh AB tai I. Goi H va K lan luot

1a chan cac duong vudng goc ké tir A va B d¢én CD. Ching minh CH = DK.
HD: Vé EH L CD. Chung minh EH = EK = CH = DK.

Bai 9. Tir diém M & ngoai duong tron (O) v& hai tiép tuyén MA va MB (A, B l1a tiép diém). Cho

biét goc AMB = 40°.

a) Tinh goc AOB .

b) Tir O k& dudng thang vudng goc véi OA cat MB tai N. Ching minh tam gidc OMN la tam

giac can.

HD: a) AOB=140°  b) Chitng minh ‘NOM ='NMO.

Bai 10. Cho nira dudng tron tdm O, duong kinh AB. V& cac tiép tuyén Ax, By véi nira dudng tron

cung phia d6i v6i AB. Tir diém M trén nira dudng tron (M khic A, B) vé tiép tuyén voi nira
duong tron, cit Ax va By 1an luot tai C va D.

a) Chirng minh: Tam gidc COD la tam giac vuong.

b) Ching minh: MC.MD = OM>.

¢) Cho biét OC = BA = 2R, tinh AC va BD theo R.

RV3
=.

Bai 11. Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xtic ngoai voi nhau tai B. V& dudng kinh AB cia
duong tron (0) va dudng kinh BC ciia duong tron (O'). Puong tron dudng kinh OC cét (O)
tai M va N.
a) Puong thang CM c;“'lt (O’) tai P. Ching minh: OM // BP.
b) Tu C v€ duong thang vudng goc véi CM cat tia ON tai D. Chirng minh tam giac OCD 1a
tam giac can.
HD: a) OM L MC, BP L MC b) CD // OM; AOCD can tai D.
Bai 12. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R’) cét nhau tai A va B sao cho duong thing OA 1a tiép
tuyén ciia duong tron (O’; R”). Biét R = 12cm, R’ = 5cm.
a) Chirng minh: O'A 14 tiép tuyén cua dudng tron (O; R).
b) Tinh d6 dai cac doan théng 00', AB.
120

HD:a) O4A L OA4 b) OO0 =13(cm); AB=— m).

HD: a) OC 1 OD ¢) AC=R\3, BD=MD=

Bai 13. Cho duorng tron tam O ban kinh R = 6cm va mQt diém A cach O mot khoang 10cm. Tir A
vé tiép tuyén AB (Bla t1ep diém).
a) Tinh d6 dai doan tiép tuyén AB.
b) V& cat tuyén ACD, goi I 1a trung diém ctia doan CD. Hoi khi C chay trén duong tron (O) thi
I chay trén dudng nao ?
HD:
Bai 14. Cho hai duorng tron dong tam (O; R) va (O; r). Day AB cua (O; R) tlep xuc v6i (O; r). Trén
tia AB ldy diém E sao cho B 1a trung diém cta doan AE. Tir E v& tiép tuyén thir hai cta (O;
r) cdt (O; R) tai C va D (D & giita E va C).
a) Ching minh: EA = EC.
b) Chirng minh: EO vudng goc voi BD.
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¢) Biém E chay trén dudng nao khi diy AB ciia (O; R) thay d6i nhung ludn tiép xtic v6i (O; r)?
HD:
Bai 15. Cho nira duong tron (O) duong kinh AB va mot diém M nam trén nira dudng tron d6. H 1a
chan dudng vudng goc ha tr M xuong AB. 7
a) Khi AH =2cm, MH = 4cm, hay tinh d¢ dai cac doan thang AB, MA, MB.
b) Khi diem M di dong trén nua dudong tron (O). Hay xdc dinh vi tri cia M dé bicu thuc:
1
J’_
MA® ~ MB o , q
c¢) Tiép tuyeén cua (O) tai M cat tiép tuyén cia (O) tai A ¢ D, OD cat AM tai I. Khi diém M di
dong trén nira duong tron (O) thi I chay trén dudng nao ?
HD:
Bai 16. Cho tam giac ABC nhon néi tiép duong tron (O) duong kinh AD. Goi H 1a tryc tdm cia
tam giac.

a) Tinh s6 do goc ABD?
b) Ttr giac BHCD 14 hinh gi? Vi sao?
¢) Goi M 1a trung diém BC . Chitng minh 20M = AH.

HD: a) ABD=90°  b) BHCD Ia hinh binh hanh.
Bai 17. Cho tam giac ABC can tai A ndi tiép dudng tron (O). Pudng cao AH cit duong tron (O) &
D.
a) AD c6 phai la duong kinh cua duong tron (O) khong ? Vi sao?
b) Chirng minh: BC*> = 4AH.DH.
c¢) Cho BC =24cm, AB = 20cm. Tinh ban kinh cua duong tron (O).
HD:
Bai 18. Cho duong tron tim O duong kinh AB. Goi H 1a trung diém OA. Day CD vudng goc voi
OA tai H.
a) T giac ACOD 1a hinh gi? Vi sao?
b) Chirng minh céc tam giac OAC va CBD la cac tam giac déu.
¢) Goi M 1a trung diém BC. Chirng minh ba diém D,0, M thing hang.
d) Chirng minh: CD* =4 AH. HB.
HD: a) ACOD la hinh thoi.
Bai 19. Cho dudng tron dudng kinh 10 cm, mot dudng thang d cach tim O mot khoang bang 3 cm.
a) Xac dinh vi tri tuong d6i ciia dudng thang d va dudng tron (O).
b) Pudng thang d cit dudng tron (O) tai diém A va B. Tinh d6 dai day AB.
¢) K¢ duong kinh AC cua duong tron (O). Tinh d6 dai BC va sé do goc CAB (lam tron dén
do).
d) Tiép tuyén ctia dudng tron (O) tai C cét tia AB tai M. Tinh d6 dai BM.
HD:
Bai 20. Cho tam giac ABC nhon. Pudng tron dudng kinh BC cit AB ¢ N va cit AC 6 M. Goi H 1a
giao diém ciia BM va CN.
a) Tinh s6 do cac goc BMC va BNC.
b) Chirng minh AH vudng géc BC.
¢) Chirng minh tiép tuyén tai N di qua trung diém AH.
HD: a) BMC =BNC =90°  b) H ld truec tam AABC ¢) NK L NO (K Ia trung diém
cua AH).
Bai 21. Cho dudng tron tim (O; R) dudng kinh AB va diém M trén dudng tron sao cho goc
MIAB = 60°. Ké day MN vudng goc voi AB tai H.
a) Chirng minh AM va AN i céc tiép tuyén ciia dudng tron (B; BM).
b) Chirng minh MN? = 4AH.HB .
¢) Chirng minh tam gidc BMN 1a tam giac déu va diém O 14 trong tdm ciia no.

c6 gia tri nho nhét.
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d) Tia MO cit dudng tron (O) tai E, tia MB cat (B) tai F. Chirng minh ba diém N, E, F thang
hang.
HD:
Bai 22. Cho dudng tron (O; R) va diém A cach O mot khoang bang 2R, ké tiép tuyén AB t&i duong
tron (B 1 tiép diém).
a) Tinh s6 do cac goc cua tam gidc OAB.
b) Goi C 1a diém ddi xtng véi B qua OA. Chimg minh diém C nim trén dudng tron O va AC
14 tiép tuyén cua duong tron (O).
¢) AO cit duong tron (O) tai G. Chirng minh G 1a trong tAm tam giac ABC.

HD: a) '0BA =90°, '0AB =30°, A0B = 60°.
Bai 23. Tir diém A & ngoai dudng tron (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B va C 1a hai tiép
diém). Goi H 1a giao diém cua OA va BC.
a) Chiing minh OA L BC va tinh tich OH.OA theo R
b) Ké duong kinh BD cta duong tron (O). Chimg minh CD // OA.
¢) Goi E 1a hinh chiéu cua C trén BD, K 14 giao diém ciia AD va CE. Chirng minh K 13 trung
diém CE.
HD:
Bai 24. Tir diém A & ngoai dudng tron (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (voi B va C la céc tiép
diém). K6 BE L. ACvaCF L AB (E € AC,F € AB), BE va CF cit nhau tai H.
a) Chirng minh tir gidc BOCH Ia hinh thoi.
b) Chirng minh ba diém A, H, O thang hang,
¢) Xac dinh vi tri diém A dé H nim trén dudng tron (O).
HD: a) BOCH la hinh binh hanh va OB = OC b) H la truc tam AABC c¢) OA = 2R
Bai 25. Cho dudng tron (O; 3cm) va diém A c6 OA = 6 cm. K¢é cac tiép tuyén AB va AC véi duong
tron (B, C 1a cac tiép diém). Goi H 14 giao diém cua OA va BC.
a) Tinh d0 dai OH.
b) Qua diém M bt ki thudc cung nho BC, ké tiép tuyén voi duong tron, cit AB va AC theo thi
tu tai D va E. Tinh chu vi tam giac ADE.

¢) Tinh s6 do goc '‘POE .

HD: a) OH =1,5(cm) b) AB=3\39cm), P, =2AB =63 (cm) ¢) ' DOE =1@ = 60°.

Bai 26. Cho nura duong tron tdam O duong kinh AB. Goi Ax , By 1a cac tia vudng goc voi AB (Ax,
By va nira dudng tron thudc cing mot nira mat phiang bd AB). Qua diém M bét ki thudc tia
Ax ké tiép tuyén v6i nira dudng tron, cit By ¢ N.
a) Tinh s6 do goc MON.
b) Chirng minh MN = AM + BN.
c¢) Tinh tich AM. BN theo R.
HD:
Bai 27. Cho tam giac ABC vudng & A, dudng cao AH. Goi D va E 1an luot 1a hinh chiéu ciia diém
H trén cac canh AB va AC.
a) Chiing minh AD.AB = AE.AC.
b) Goi M, N lan luot 14 trung diém ctia BH va CH. Chirng minh DE 1a tiép tuyén chung ctia hai
duong tron (M; MD) va (N; NE).
¢) Goi P 1a trung diém MN, Q 1a giao diém cia DE va AH . Gia st AB = 6 cm,AC = 8 cm .
Tinh d¢ dai PQ.
Bai 28.Cho hai dudng tron (O) va (0') tiép xtic ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai MN v&i M
thudc (0) va N thudc (O'). Goi P 1a diém d6i ximg voi M qua O0’, Q 1a diém ddi xing véi
N qua OO’. Chiing minh ring;
a) MNQP Ia hinh thang can.
b) PQ la tiép tuyén chung cta ciia hai dudng tron (0) va (O').
¢) MN + PQ = MP + NQ.
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CHUONG III
GOC VOI PUONG TRON

I. GOC O TAM. SO PO CUNG

1. G6c 6 tam
e Goc co dinh trung voi tam duong tron dgl goc o tim.
o Néu 0° <a <180° thi cung nam bén trong géc dgl cung nhé, cung nam bén ngodi géc dgl
cung lon.
e Néu a =180° thi méi cung la mot nira duong tron.
e Cung nam bén trong géc dgl cung bj chin. Géc bet chin nira dwong tron.
o Ki hiéu cung AB la %B.
2. So do cung
e S6 do ciia cung AB dwoc ki hiéu la sng.
¢ S0 do cua cung nho bang so do cia goc o tam chan cung do.
e S6 do ciia cung 16n bang higu giita 360° va 56 do ciia cung nho (cé chung 2 mut voi cung
lon).
¢ S6 do ciia nita dwong tron bang 180°. Cung cd dwong tron cé sé do 360°.
Cung khéng cé sé do 0° (cung co 2 mut trung nhau).
3. So sanh hai cung .
Trong mét dwong tron hay hai dwong tron bang nhau:
e Hai cung dgl bang nhau néu ching c¢é sé do bang nhau.
e Trong hai cung, cung nao coé so do lon hon dgl cung lon hon.
4. Pinh li

Néu C la mét diém nam trén cung AB thi sd'AB = sd'AC + sdCB.

Bai 20.Cho duong tron (O; R). V& day AB = R\/E . Tinh s6 do cia hai cung AB.
bs: 90%270°.
Bai 21.Cho dudng tron (O; R). V& diy AB sao cho sb do ctia cung nho AB bang % s6 do ciia cung
16n AB. Tinh dién tich ctia tam giac AOB.
R\

bS: §S= )
4

Bai 22.Cho hai dudng tron ddng tam (O; R) va {O;RT\/EJ . Trén duodng tron nho 1y mot diém M.
Tiép tuyén tai M cua duong tron nho cit duong tron 16n tai A va B. Tia OM cit dudng tron
16n tai C.
a) Chirng minh ring cA=¢B. b) Tinh s6 do ciia hai cung AB.
HD: b) 60°300°.
Bai 23.Cho (O; 5cm) va diém M sao cho OM = 10cm. V& hai tiép tuyén MA va MB. Tinh goc &
tdm do hai tia OA va OB tao ra.

HD: 120°.
Bai 24.Cho tam giac déu ABC, v& nira duong tron duong kinh BC cit AB tai D va AC tai E. So
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sanh cac cung BD, DE va EC.

HD: ‘BD ='DE ='EC.

Bai 25.Cho hai duorng tron dong tim (O R) va (O; R") v6i R>R’. Qua d1em M 6 ngoai (O; R), v&
ha1 tiép tuyen v6i (0; R"). Mot tiép tuyen cit (O; R) tai A va B (A nam giita M va B); mot
tiép tuyén cat (O; R) tai C va D (C nam giita D va M). Ching minh hai cung AB va CD bang
nhau.

HD:

Bai 26.

a)
HD:

IL. LIEN HE GIUA CUNG VA DAY

1. Pinh li 1
Véi hai cung nhé trong mot dwong tron hay trong hai dwong tron bang nhau:
a) Hai cung bang nhau cang hai day bang nhau.
b) Hai ddy bang nhau cing hai cung bang nhau.
2. Pinh 1i 2
Véi hai cung nhé trong mot dwong tron hay trong hai dwong tron bang nhau:
a) Cung lon hon cang ddy lon hon.
b) Ddy lon hon cang cung lon hon.
3. B sung
a) Trong mét duong tron, hai cung bi chdn giita hai ddy song song thi bang nhau.
b) Trong mot duong tron, dwong kinh di qua diém chinh giita ciia mét cung thi di qua trung
diém cua ddy cang cung dy.
Trong mét dieong tron, dwong kinh di qua trung diém cia mét day (khéng di qua tam) thi di
qua diém chinh giita ciia cung bi cang béi ddy dy.
¢) Trong mét dwong tron, dwong kinh di qua diém chinh giita ciia mét cung thi vuéng géc véi
ddy cang cung dy va nguwoc lqi.

Bai 1. Cho tam gidc ABC cén tai A ndi tiép trong duong tron (O). Biét A = 50° , hdy so sanh céac
cung nho AB, AC va BC.

HD: B=C>4 ='AC="AB>'BC.

Bai 2. Cho hai duong tron bang nhau (O) va (O') cét nhau tai hai diém A, B. V& cac dudng kinh
AOE, AO'F va BOC. Pudng thing AF cit duong tron (O) tai mot diém tha hai 1a D. Chimg
minh ring cic cung nhé AB, CD, CE bang nhau.

HD: Chitng minh E, B, F thang hang; BC // AD.

Bai 3. Cho duodng tron tam O duong kinh AB. V€ hai ddy AM va BN song song v¢i nhau sao cho
sdBM < 90°. V& day MD song song voi AB. Day DN cit AB tai E. Tir E v& mot dudng
thang song song véi AM cit duong thing DM tai C. Chirng minh rang;

a) AB L DN b) BC 1a tiép tuyén cta dudng tron (O).
HD:

Bai 4. Cho duong tron tdm O duong kinh AB. Tur A va B v€ hai day cung AC va BD song song voi

nhau. Qua O vé& duong thang vudng goc AC tai M va BD tai N. So sanh hai cung AC va BD.
HD:

Bai 5. Cho duong tron (O) va day AB chia duong tron thanh hai cung thda: WmB = %QnB .

a) Tinh s6 do cua hai cung gmB, QnB .
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b) Chirng minh khoang cach tir tim O dén day AB 1a %

HD:

Bai 6. Trén dudng tron (O) vé hai cung AB va CD théa: AB =2€D . Chirng minh: AB < 2.CD.
HD:

Bai 7.
HD:

III. GOC NQI TIEP

1. Dinh nghia
Géc ngi tidp la goc cé dinh nam trén dwong tron va hai canh chita hai ddy cung ciia dwong
tron do.
Cung nam bén trong géc dgl cung bi chdn.

2. Dinh li

Trong mét dwong tron, sé do ciia goc ngi tiép bang nira sé do ciia cung bi chdn.
3. H¢ qua
Trong mét duong tron:
a) Cac goc ngi tlep bang nhau chdn céc cung bang nhau.
b) Céc géc néi tiép ciing chan mét cung hodc chdn cac cung bang nhau thi bang nhau.

¢) Gée néi tiép (nhé hon hodc bang 90° ) ¢6 s6 do bang mira s6 do ciia géc ¢ tam ciing chdn
mot cung.
d) Goc noi tiép chan nwa dwong tron la goc vuong.

Bai 1. Cho nira dudng tron (O) dudng kinh AB va day AC cing cung AC ¢6 s6 do bang 60° .
a) So sanh cac goc cua tam giac ABC. )
b) Goi M, N lan lugt la diém chinh gilta cia cac cung AC va BC. Hai ddy AN va BM cat nhau
tai [. Chung minh rang tia CI 1a tia phan giac cua géc ACB.
HD: a) B=30" <A =60° <'C =90°
b) Chirng minh cac tia AN, BM la cdc tia phdn gidc cia cac goc A va B.
Bai 2. Cho tam gidc ABC can tai A (A <90°). V& duong tron duong kinh AB cét BC tai D, cét
AC tai E. Ching minh rang:

a) Tam giac DBE can. b) ¢BE = %%AC .

HD: a)'DB="DE = DB=DE b)'CBE ='DAE .

Bai 3. Cho tam giac ABC (AB < AC) ndi tiép trong dudng tron (0). V& duong kinh MN L BC
(diém M thudc cung BC khong chira A). Chirng minh rang cac tia AM, AN lan luot 1a cac
tia phan giac trong va ngoai tai dinh A cua tam giac ABC.

HD: MN L BC ='MB ="MC.
Bai4. Cho dudng tron (O) va hai diy MA, MB vudng goc voi nhau. Goi I, K lan luot 1a diém
chinh gitra cua cac cung nho MA va MB. Goi P 1a giao diém cua AK va BL
a) Chirng minh rang ba diém A, O, B thang hang.
b) Chirng minh rang P 1a tAm duong tron ndi tiép tam gidc MAB.
¢*) Gia sit MA = 12 cm, MB = 16 cm, tinh ban kinh cia dudng tron ndi tiép tam giac MAB.

HD: a) A0B =180° b) AK, BI la cic dwong phdn gidac cua AMAB
c) AB =20 cm. Churng minh r =p—a = r=4cm.
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Bai 5. Cho duong tron (O) duorng kinh AB va mot diém C di dong trén mot nra dudng tron do. Ve
duong tron tam [ tiép xac voi duong tron (O) tai C va tiép xtc voi dudng kinh AB tai D,
duong tron nay cit CA va CB lan lugt tai cic diém thir hai 1a M va N. Ching minh rang:

a) Badiém M, I, N thang hang.

b)ID L MN. o

c¢) buong thang CD di qua mot diém co dinh, tir 46 suy ra cach dung duong tron (I) noi trén.
HD: a) MICN =90° = MN la duong kinh.

b) Chitng minh O, I, C thing hang; INC =OBC = MN // AB; ID 1 AB.

¢) Goi E la giao diém cia duong thang CD véi (0) = A="tB = E 6 d.inh.’

Bai 6. Cho tam giac ABC ndi ti€p duong tron (O), hai duong cao BD va CE cat nhau tai H. V&
duong kinh AF.

a) Ttr gidc BFCH 1a hinh gi? . i i
b) Goi M 1a trung di€ém ctia BC. Chung minh rang ba diém H, M, F thang hang.

¢) Chirng minh ring OM = %AH .

HD: a) Chitng minh ABF =ACF = 90° = CE // BF, BD // CF = BFCH Ia hinh binh hanh.
b) Ding tinh chat hai dwong chéo cia hinh binh hanh.
¢) Ding tinh chdt dwong trung binh cia tam gidc AHF.
Bai 7. Cho duong tron (O) duong kinh AB, M 1a diém chinh giita cia mot nira duong tron, C 1a
diém bét ki trén nira duong tron kia, CM cit AB tai D. V& day AE vudng goc v6i CM tai F.
a) Chirng minh rang tr giac ACEM Ia hinh thang cén.

b) V& CH L AB. Chiing minh ring tia CM 1a tia phan gidc ciia goc QIC 0.
¢) Chimg minh ring CD < %AE .

HD: a) Chung minh AFAC va AFEM vuong can tai F = AE = CM;
CAE ="AEM = 45° = AC // ME = ACEM la hinh thang can.
b)'HCM ='OMC =0cM
CD CH DH

¢) AHDC # AODM = <1 =CD <MD = CD SlCleAE.
MD MO DO 2 2

Bai 8. Cho tam giac ABC ndi tiép dudng tron (O; R). Biét A =a <90°. Tinh do dai BC.
HD: V& dwong kinh BD. BDC ='BAC =a . BC = BD.sinD = 2Rsina .
Bai 9. Cho duong tron (O) cé hai ban kinh OA va OB vuong goc. Lay diém C trén duong tron (O)
sdAC 4

sao cho =—. Tinh cac goc cua tam giac ABC.
sdBC

HD:

Bai 10. Cho tam gidc ABC cn tai A va ¢6 goc A bang 50°. Nira duong tron dudng kinh AC cét
AB tai D va BC tai H. Tinh s6 do céac cung AD, DH va HC.
HD:
Bai 11. Cho dudng tron (O) c6 dudng kinh AB vudng goc diy cung CD tai E. Ching minh rang:

CD? = 4AE.BE.
HD:
Bai 12.
a)
HD:
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IV. GOC TAO BOI TIA TIEP TUYEN VA DAY CUNG

1. Pinh li
S6 do cia géc tao béi tiép tuyén va ddy cung bang nira sé do cia cung bi chan.

2. H¢ qua
Trong mét dwong tron, goc tao boi tia tiép tuyén va ddy cung va géc ndi tiép ciing chian mot
cung thi bang nhau.

3. Pinh li (b6 sung)

Néu goc BAx (v6i dinh A nam trén duong tron, mot canh chira day cung AB), ¢6 s6 do bang
nua sO do cia cung AB cang day d6 va cung nay nam bén trong goc do thi canh Ax la mot tia
tiép tuyen cua duong tron.

Bai 1. Cho nira duong tron (O) dudng kinh AB. Trén tia dbi cta tia AB lay mot diém M. V& tiép
tuyén MC véi nira duong tron. Goi H 1a hinh chiéu cua C trén AB.
a) Ching minh rang tia CA 1a tia phéan giac ciia goc MCH.
b) Gia st MA = a, MC = 2a. Tinh AB va CH theo a.
HD: a) ACH ="Acm =

b) Chimg minh MA.MB = MC* = MB=4a, AB=3a. MC.OC = CH.OM = CH = ga

Bai 2. Cho tam gidc ABC ngoai tiép duong tron (0O). Goi D, E, F lan luot 1a cac tiép diém cua
duong tron trén cac canh AB, BC, CA. Goi M, N, P lan luot la cac giao diém cua duong
tron (O) voi cac ti OA, OB, OC. Chirng minh réng cac diém M, N, P lan luot 1a tAm cua
duong tron ndi tiép cac tam giac ADF, BDE va CEF.

HD: Ap dung tinh chat hai tiép tuyén cdt nhau.

Bai 3. Cho hai duong tron (0) va (O') cit nhau tai A va B. Mot dudng thing tiép xic véi dudng
tron (O) tai C va tiép xtc véi duong tron (O') tai D. V& dudng tron (I) qua ba diém A, C, D,
cit dudng thing AB tai mot diém thir hai 12 E. Chimg minh rang;

a) '¢AD +¢BD =180°. b) Tu giac BCED la hinh binh hanh.
HD: a) Chitng minh 'BAC ='BCD , 'BAD =BDC = '¢AD +'¢BD ='BCD +'BDC +/¢BD =180°
b) Chitng minh 'BCD ='EDC (='BAC), 'ECD ='BDC (='BAD) = BC// DE, BD // CE.
Bai 4. Trén mdt canh cua goc gMy ldy diém T, trén canh kia liy hai diém A, B sao cho
MT? = MA.MB. Chimg minh rang MT Ia tiép tuyén ctia dudng tron ngoai tiép tam giac
TAB.
. . . g oy 1 d% s o 4 )
HD: Chung minh AMAT # AMTB = ATM =B _ES T = MT la tiép tuyen.
Bai 5. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. V& day BC ciia dudng tron (O) tiép xiic

voi dudng tron (O'). V& day BD cua dudng tron (O') tiép xtc v4i duong tron (0). Chimg
minh rang:

a) AB* = AC.AD b) Ez,}ﬂ.
BD VAD

B AB A A
HD: a) AABC # AADB = dpcm.b) AB _AC_BC = (—Cj AC _AC
AD AB BD BD AD AB  AD’

Bai 6. Cho dudng tron (O) va mot diém M & bén ngoai duong tron. Tia Mx quay quanh M, cit
duong tron tai A va B. Goi I 1a mdt diém thudc tia mx sao cho MI 2 = MA.MB . Hoi diém I
di dong trén dudng nao?
HD: MT? = MA.MB = MI*> = MI = MT = Diém I di déng trén duong tron (M, MT).
Bai 7. Cho duong tron (O) va ba diém A, B, C trén (O). Day cung CB kéo dai gp ticp tuyen tai A
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0 M. So sanh cac goc: @MC, @BC, QCB.
HD:
Bai 8. Cho hai dudng tron (O, R) va (O’, R') (R > R’) tiép xic ngoai nhau tai A. Qua A k& hai cat
tuyén BD va CE (B, C e (O'); D, E e (0)). Chirng minh: 4BC = 4DE.
HD:
Bai 9. Cho duong tron (O,R) co hai duorng kinh AB va CD vudng goc. Goi I 1a diém trén cung AC
sao cho khi v& tiép tuyén qua I va cat DC kéo dai tai M thi IC = CM.
a) Tinh goc AOL b) Tinh d§ dai OM.
HD:
Bai 10.
a)
HD:

V. GOC CO DINH O BEN TRONG PUONG TRON.
GOC CO PINH O BEN NGOAI PUONG TRON.

Pinh li 1
S6 do cia géc cé dinh & bén trong dwong tron bang nira tong sé do hai cung bi chdn.

Dinh Ii 2

So do cua goc co dinh ¢ bén ngoai dwong tron bang niva hiéu sé do hai cung bj chan.

Bai 1. Cho tam gidc ABC ndi tiép trong duong tron (O). Trén cac cung nho AB va AC lan lugt 1y
cac diém I va K sao cho gl =gK . Day IK cit cac canh AB, AC lan lugt tai D va E.
a) Chirng minh ring ADK ="ACB.
b) Tam giac ABC phai c6 thém dicu kién gi thi tir gidc DECB la hinh thang can.

sdAK +sdBI ~ 'AB

HD: a) gDK:f:sdTSE“ b €=8.

Bai 2. Cho duong tron (O) va mot ddy AB. Vé duong kinh CD vudng goc voi AB (D thude cung
nhé AB). Trén cung nhé BC ldy mot diém N. Cac duong thing CN va DN lan luot cat
duong thang AB tai E va F. Tiép tuyén ciia duong tron (O) tai N cit dudng thing AB tai L.
Chirng minh rang:

a) Céc tam giac INE va INF la cac tam gidc can. b) Al = M

HD: a) ?NE:%ME‘N:% b) Al = AE—IE,Al = AF +IF = dpcm.

Bai 3. Cho tam giac ABC néi tiép duong tron (O). Cac tia phan giac cta goc B va goc C cit nhau
tai [ va cit duong tron (O) 1an luot tai D va E. Day DE cit cac canh AB va AC lan luot tai
M va N. Chimg minh rang:
a) Tam gidc AMN la tam gidc can.
b) Céc tam giac EAI va DAI la nhitng tam gidc can.
¢) Tt giac AMIN Ia hinh thoi.

HD: a) ‘DA ="DCEA =EB¥B ='FC = AMN =ANM

b) DAI ='DIA D4 =DI  ¢) Chitng minh NI // AM, MI // AN, AM = AN = dpem.
Bai 4. T mét diém M 6 bén ngoai duong tron (O), ta v& hai ti€p tuyén MB, MC. V& duong kinh
BD. Hai duong thang CD va MB cadt nhau tai A. Chung minh rang M 1a trung diém cua AB.
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¢p

HD: A = sd =" ~"MAC = MA = MC = MB.

Bai 5. Tir mot diém A ¢ bén ngoai dudng tron (0), ta v& hai cat tuyén ABC va ADE (B nim giita
A va C; D nim giita A va B). Cho biét A = 50°, s¢BD = 40° . Chting minh CD L BE.

] sdg'E — sd%D stg'E + sd%D
2 2

HD: A=
Bai 6. Cho 4 diém A, B, C va D theo thtr ty trén duong tron (O) sao cho sb do cac cung nhu sau:

sd%B = 400, sa%D =120°. Goi I 1a giao diém ctia AC va BD. M la giao diém cua DA va
CB kéo dai. Tinh cac goc CID va AMB.
HD:

Bai 7. Cho duong tron (O). Tir mot diém M & ngoai (O), ta v& cac cat tuyén MAC va MBD sao cho
ZgMD =40". Goi E 1a giao diém cua AD va BC. Biét goc 'AEB = 70°, tinh sb do cac cung
AB va CD.

HD:

Bai 8. Cho duong tron (O) va mot diém M & ngoai (O). V& tiép tuyén MA va cat tuyén MBC di
qua O (B nim giita M va C). Puong tron dudng kinh MB cit MA tai E. Chirng minh:
sdAnC = sdBmA + sdBKE voi ‘AnC , BmA va BKE 1a céc cung trong goc AMC.

HD:

Bai 9.

a)
HD:

— sdCE =140°. Goi H= CD ~ BE = 'CHE = =900,

VI. CUNG CHUA GOC

1. Quy tich cung chira géc
Véi doan thang AB va géc o (00 <a < 1800) cho tride thi quy tich cdc diém M thod man
'AmB =a la hai cung chita goc o dung trén doan AB.
Chu y:
e Hai cung chira goc a néi trén la hai cung tron déi ximg nhau qua AB.
e Hai diém A, B dwoc coi la thudc quy tich.
e Dic biét: Quy tich cdc diém M nhin doan thang AB cho trude dwdi mét géc vuong la dwong
tron dwong kinh AB.
2. Cach vé cung chira géc o
— V& dwong trung trwec d cia doan thang AB.
— Ve tia Ax tao voi AB mét goc o
— V& dwong thang Ay vudng géc véi Ax. Goi O la giao diém aia Ay voi d.

— Vé cung AmB, tam O, ban kinh OA sao cho cung nay nam & nira mdt phang bo AB khéng
chura tia Ax.

Amp duoc vé nhu trén la mot cung chira goc a.
3. Cach gidi bai toan quy tich

Mubn chirng minh quy tich (tdp hop) cac diém M thoa mén tinh chat T 1a mot hinh H ndo
do, ta phai chung minh hai phan:

- Phén thugn: Moi eiiém 6 tinh chat T déu thudc hl:nh H.
- Ph’dn ddo: Moi diem thu_ég hinh H déu co ’tinh chat T.
— Ket lugn: Quy tich cac diem M co tinh chat T la hinh H.
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Bai 1. Cho ntra duong tron (O; R) dudng kinh AB. V& ddy MN = R (diém M & trén cung AN ). Hai
day AN va BM cat nhau tai I. Hdi khi day MN di dong thi di€ém I di dong trén duong nao?

HD: Chitng minh AMON déu AA7/[0N =60° = ‘AIB = 120° = I nam trén cung chita goc 120°
dung trén doan AB.
Bai 2. Cho nira dudng tron dudng kinh AB va mot day AC quay quanh A. Trén nira mit phang bd
AC khong chira B ta v& hinh vuéng ACDE. Hoéi:
a) Piém D di dong trén dudng nao? b) Piém E di dong trén dudng nio?

HD: a) 'ADB =ngC =45 = D di dong trén cung chira goc 45° dung trén doan AB (nam
trén nita mat phang bo AB co chira C).

b) Vé Ax L AB. DE cdt Ax tai F = AEAF = ACAB = AF = AB = AF ¢4 dinh. AEF =90° =
E nam trén dwong tron dwong kinh AF.

Bai 3. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh BC lay diém E, trén tia ddi cta tia CD ldy diém F sao
cho CE = CF. Goi M la giao diém cua hai duong thang DE va BF. Tim quy tich cta diém M
khi E di dong trén canh BC.

HD: Phan thugn: ACBF = ACDE = 'BMD ='BME =90° = M ndm trén dwong tron duong
kinh BD. Mat khiac E - Cthi M — C, E — B thi M — B = M thuéc cung nho BC.

Phdn ddo: DM cat BC tai E, BM cdt DC tai F. ACBF = ACDE = CE = CF.

Két lugn: Quy tich cua diém M la cung nhé BC ciia dwong tron dwong kinh BD.

Bai 4. Cho tam giac ABC vudng tai A. V& hai nira duong tron duong kinh AB va AC ra phia ngoai
tam giac. Qua A vé& cat tuyén MAN (M thudc nira dudng tron duong kinh AB, N thudc nira
duong tron duong kinh AC).

a) Tt giac BMNC la hinh gi?

b) Tim quy tich trung diém I ctia MN khi cat tuyén MAN quay quanh A.

HD: a) BMNC la hinh thang vuong

b) Goi K la trung diém cua BC. Quy tich diém I la cung DAE cua dwong tron dwong kinh AK.

Bai 5. Cho nira duong tron dudng kinh AB. Goi M 1a diém chinh giita cua cung AB. Trén cung
AM léy diém N. Trén cac tia AM, AN va BN lan luot léy cac diém C, D, E sao cho MC =
MA, ND = NB, NE = NA. Chirng minh réng nim diém A, B, C, D, E cung thudc mot duong
tron.

HD: 'AcB =ADB ="AEB = 45" = C, D, E nam trén cung chira géc 45° dwjg trén doan AB.
Bai 6. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong phan giac BF. Tir mt diém I nam gitra B va F, v&
mot duong thang song song V(’)’iq AC cat AB va BC lan lugt tai M va N. V& du@yng tron ngoai
ticp tam giac BIN cat duong thang Al tai mot diém tha hai 1a D. Hai duong thang DN va BF
cat nhau tai E. ) i .
a) Chiing minh rang bon diém A, B, D, E cung nam trén mot dudng tron.
b) Chiing minh rang nam diém A, B, C, D, E cung nam trén mét duong tron. Tir d6 suy ra BE
1 CE.
HD: a) ABE =ADE = B, D thuéc cung chira goc dung trén doagn AE = A, B, D, E € (P).
b) ACB="ADB = 4, B, C, D € (P). (P) vi (P) ¢6 3 diém chung A, B, D = (P) = (P’)
= 'BEC ="BAC =90".
Bai 7. Cho duong tron (O) duong kinh AB, diém C di dong trén (O). Goi M la giao diém ba duong
phén giac trong cua tam giac ABC. Biém M di dong trén dudng nao?
HD:
Bai 8. Duyng tam giac ABC biét BC = 3cm, /?/1 = 500, AB =3 5cm.
HD: Bai toan co hai nghiém hinh.
Bai 9. Duyng tam gidc ABC biét BC = 4cm, dudong cao BD = 3cm va duong cao CE = 3,5¢m.
HD:
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VIL. TU GIAC NQI TIEP

1. Dinh nghia
Mot tir giac co bon dinh nam trén mot dwong tron dgl tir gidc ni tiép dwong tron.
2. Dinh li
e Trong mot tr gidc ndi tiép, tong sé do hai géc doi dién bang 180°.
e Néu mét tir gidic ¢é tong so do hai géc doi dién bang 180° thi tir gidc do néi tiép dwege dwong
tron.
3. Mot so dau hi¢u nhén biét tir gidc ngi tiep
e Tir giac co bon dinh nam trén mot duong tron la tir gidc ngi tiep dwong tron.
e T4 gidc c6 tong s6 do hai gbc doi dién bang 180° hi tir gidc dé néi tiép dwoc dwong tron.
o Tit gidc ABCD ¢6 hai dinh C va D sao cho 'ACB ='ADB thi tir gidc ABCD néi tiép duor.
Chu y: Trong cdc ti giac da hoc thi hinh chiv nhdt, hinh vuéng, hinh thang cdn néi tiep dwoc duong
tron.

Bai 1. Cho tam giac ABC can tai A ndi tiép duong tron (O) va ‘A =a (0° <a <90°). Goi M 1a mot
diém tuy y trén cung nho AC. V& tia Bx L AM, cét tia CM tai D.

a) Tinh s6 do goc AMmD . b) Chirng minh ring MD = MB.
HD: a) AMD = 90" —% b) AMBD cin = MD = MB.

Bai 2. Cho tam gidc ABC khong c6 goc ti. Cac duong cao AH va dudng trung tuyén AM khong
trang nhau. Goi N 14 trung diém ciia AB. Cho biét 'BAH ='¢AM .
a) Chtirng minh tir gidlc AMHN ndi tiep.
b) Tinh s6 do ciia goc 'Bac.
HD: a) AHN ="AMN = AMHN néi tiép b) ‘BAC ="ANM = 90°.

Bai 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Diém E di dong trén canh AB. Qua B v&é mét dudng thang
vuong goc voi tia CE tai D va cat tia CA tai H. Ching minh rang:

a) Tt giac ADBC noi tiep.

b) Goc “ADH ¢6 s do khong dbi khi E di dong trén canh AB.

c¢) Khi E di dong trén canh AB thi BA.BE + CD.CE khong doi.

HD: a) ' BAC =BDC=90"  b)ADH =ACB

¢) Ve EK L BC. AKBE #AABC = BE.BA = BK.BC; AKCE #ADCB = CE.CD = CK.CB.

Bai 4. Cho ntra duong tron duong kinh AB va day AC. Tur mot diém D trén AC, vé DE L AB. Hai
duong thang DE va BC cat nhau tai F. Chung minh rang:

a) T gisc BCDE noi tiép. b) AFE ='ACE .
HD: a)'DCB+'DEB =180°  b) AECF néi tiép = AFE ="ACE .

Bai 5. Cho ntra duong tron dudong kinh AB. Lay hai diém C va D trén nua duong tron sao cho
QC =€'D -'DB . Céc tiép tuyén v& tir B va C cta nira dudng tron cit nhau tai I. Hai tia AC
va BD cat nhau tai K. Chiing minh rang:

a) Céac tam giac KAB va IBC 1a nhing tam giac déu.
b) Tu giac KIBC noi tiep.
HD: a) Chitng minh méi tam gidc ¢6 hai géc 60° b) ZEKC =%IC =60°.

Bai 6. Cho nira dudng tron (O) duong kinh AB va tia tiép tuyén Bx cua nira dudng tron. Trén tia
Bx lay hai diém C va D (C nam gitta B va D). Céc tia AC va BD lan lugt cat duong tron tai
E va F. Hai day AE va BF cat nhau tai M. Hai tia AF va BE cat nhau tai N. Chirng minh
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rang:
a) Tt giac FNEM noi ti€p. b) Tu giac CDFE néi ticp.

HD: a) MEN ='"MFN =90° ) 'D +'CEF =180°.
Bai 7. Cho tam gidc ABC. Hai dudng cao BE va CF cit nhau tai H. Goi D 1a diém ddi xtmg ciia H
qua trung diém M ciia BC.
a) Chirng minh rang tr giac ABDC ndi tiép dugc dudng tron. Xac dinh tim O cta duong tron
do.
b) Puong thang DH cét duong tron (O) tai diém thir hai 1a I. Chirng minh ring nim diém A, I,
F, H, E cung nam trén mot duong tron.

HD: a) BHCD ld hinh binh hianh =ACD =ABD =90°. O ld trung diém ciia AD.

b) ‘A1H ="AFH =AEH = 90°.
Bai 8. Cho tam giac ABC. Dung ra ngoai tam giac d6 cic tam giac déu BCD, ACE va ABF. Chiing
minh rang:
a) Ba duong tron ngoai tiép ba tam giac déu néi trén ciing di qua mot diém.
b) Ba duong thing AD, BE, CF cung di qua mot diém.
¢) Ba doan thing AD, BE, CF bang nhau.
HD: a) Goi O la giao diém thir hai ciia hai dwong tron (ABF) va (ACE)

—4oB="Aoc ='Boc =120° = BoDC néi tiep = dwong tron (BCD) ciing di qua O.

b) “AOB+BOD =180° = 4, O, D thing hang. Twong te B, O, E thing hang; C, O, F thing
hang = Ba dwong thang AD, BE, CF dong qui.
¢) AABD = AFBC = AD = CF; AACF = AAEB = CF = BE.
Bai 9. Cho tir gidc ABCD noi tiép duong tron (O), hai dudng chéo AC va BD cat nhau tai I. V&
duong tron ngoai t1ep tam glac ABL Tlep tuyen cua duong tron nay tai [ cit AD va BC lan

lugt tai M va N. Chirng minh rang;: )
a) MN // CD. b) Tu gidc ABNM ndi ticp.

HD: a) BIN=BDC =MN/CD  b)'BAM +BNM =180°.

Bai 10. Cho goc nhon xOy. Trén tia Ox iy hai diém A va B sao cho OA = 2¢m, OB = 6¢m. Trén tia
Oy lay hai diém C va D sao cho OC = 3¢m, OD = 4¢m. Nbi BD va AC. Chimg minh tir giac
ABCD ndi tiép.

HD:
Bai 11. Cho dudng tron (O) va mot diém A trén duong tron (O). Tir mot diém M trén tiép tuyén tai
A, vé& cat tuyén MBC. Goi I 1a trung diém BC. Chimg minh tir gisc AMIO noi tiép.
HD:
Bai 12.
a)
HD:

VIIL. PUONG TRON NGOAI TIEP. PUONG TRON NOI TIEP

1. Dinh nghia
a) Puong tron di qua tdt ca cac dinh ciia mét da gidc dgl dwong tron ngoai tiép da gidc va da
giac dgl da gidc nji tiép dwong tron.
b) Puong tron tlep xuc voi tat cd cdc canh cua mot da giac dgl dwong tron ndi tlep da gidc va
da gidc dgl da gidc ngogi tiép dwong tron.

2. Dinh li

Bat ki da gidc déu nao ciing c6 mdt va chi mot duong tron ngoai tiep, c6 mot va chi mot
duong tron ndi tiep.
Tam cua hai dudng tron nay trung nhau va dgl tdm cua da giac deu.

Tam nay la giao diém hai duong trung truc cta hai canh hodc 14 hai duong phan giac ciia hai
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gbc.

Chu y:
e Bdn kinh dwong tron ngoai tiép da gidc la khodng cdch tir tam dén dinh.
e Ban kinh dirong tron ngi tiep da gidac la khodng cach tir tdm O dén 1 canh.
e Cho n_ giac déu canh a. Khi do:

— Chu vi cua da giac: 2p =na (p la nwea chu vi).
. ‘ : -2).180°
— Moi goc ¢ dinh cua da gidc co so do bang u
n
3600
— Moi goc ¢ tam cua da gidc co so do bang :
n
: . 180"
— Ban kinh dwong tron ngoqi tiep: R = ﬁ = a=2R.sin 80
2sin "
n
U a 80"
— Ban kinh dwong tron noi tiép: r= TS = a=2r.tan
2tan "
n

— Lién hé giita ban kinh dwong tron ngoqi tiép va noi tiép: R?—r? =

— Dién tich da gidc déu: S= %nar.

Bai 1. Mot duong tron c6 ban kinh R = 3cm . Tinh dién tich hinh vudng ndi tiép duong tron do.
HD: a= R\/E = 3\/§(cm) = §=18cm>.
Bai 2. Mot da giac déu noi tiép duong tron (O;2cm) . Biét @6 dai mdi canh cta no 1a 2\/§cm . Tinh
dién tich ctia da giac déu do.
HD: R=—2 — = n=3 = §=33(cm?).
2sin

n
Bai 3. Cho luc gidc déu ABCDEF, d6 dai mdi canh 13 a. Cac duong thing AB va CD cit nhau tai
M, cat duong thang EF theo tha tu tai N va P.

a) Chirng minh AMNP 1a tam giac déu.

b) Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép AMNP.

HD: a) AMNP ¢6 3 géc bang 60° = AMNP ld tam gidc déu canh 3a b) R= a\/g.
Bai 4. Cho ngti giac déu ABCDE canh 4. Hai dudng chéo AC va AD cit BE lan lugt tai M va N.

a) Tinh ti sO gitta cac ban kinh cua duong tron ndi tiep va duong tron ngoai ti€p ngl giac do.

b) Chirng minh rang cac tam giac AMN va CMB la cac tam giac can.

¢) Ching minh rdng AC.BM =a°.
HD.'a)Lz a : a =0,8.

R 0 0
2tan1850 2sin&

b) Vé dwong tron ngoai tiép ngii gidc déu = 'AB = %C Z&D —'DE=EA. Dimng cdc dinh Ii vé
géc trong dwong tron, chimg minh méi tam gidc ¢6 hai géc bang nhau.

¢) MBM #A4CB = 2B B;‘g
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Bai 5. Cho duong tron (O; R). Tir mot diém A trén dudng tron (O) vé& cac cung AB, AC sao cho

sdAB = 30°, sdAC =90° (diém A ndm trén cung BC nho). Tinh céc canh va dién tich cta
tam giac ABC.
J6

HD: BC=R\3, AC=R2, AB=2Rsin15°, S=R27sin150.

Bai 6.
a)
HD:

IX. PQ DAI PUONG TRON, CUNG TRON

1. Cong thirc tinh d¢ dai dwong tron (chu vi dwong tron)
D¢ dai C ciia mot dwong tron ban kinh R dwoc tinh theo cong thirc:
C=2nR hoac C=nd (d=2R)
2. Cong thirc tinh do dai cung tron
Trén dwong tron ban kinh R, d dai | cua mét cung n® dwoc tinh theo cong thire:
/= 7Rn

180

Bai 1. Cho 7 =3,14. Hiy dién vao c4c bang sau:

Ban kinh R | Puong kinh d b6 dai C Dién tich S
5

6

94,2

28,26

HD:
Bai 2. Cho duong tron (O) ban kinh OA. Tir trung diém M cta OA v& day BC L OA. Biét do dai
duong tron (O) 1a 47 (cm) . Tinh:

a) Ban kinh duong tron (O). b) D6 dai hai cung BC cua duong tron.
HD:

Bai 3. Tam giac ABC c6 AB= AC =3cm, A= 120°. Tinh d¢ dai dudng tron ngoai tiép AABC.
HD:

Bai 4. Mot tam giac déu va mot hinh vudng c6 ciing chu vi 1a 72¢m. Hoi do dai duong tron ngoai

tiep hinh nao 16n hon? Lén hon bao nhiéu?
HD:

Bai 5. Cho hai dudng tron (O; R) va (O’; R’) tiép xtic ngoai véi nhau tai A. Mot duong thing qua
A cit duong tron (O) tai B, cit dudng tron (O') tai C. Ching minh rang néu R’ = %R thi d
dai ciia cung AC bang nira d6 dai ctia cung AB (chi xét cac cung nho AC, AB).

HD:

Bai 6. Cho duong tron dudong kinh BC = 2R . Trén dudng tron ldy mot diém A sao cho AB = R\/g .
Goi P, P, P la chu vi cac duong tron c6 duong kinh lan lugt 1a CA, AB, BC. Chung minh
rang:

2 2 2
R_r_n
1 3 4
HD:
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Bai 7. Cho tir gidic ABCD ngoai tiép dudng tron (O). V& ra phia ngoai tir giac nay bon nira dudng
tron ¢6 duong kinh lan lugt 14 bdn canh ciia tr gide. Chirg minh rang tong d6 dai cua hai
nira duong tron co duong kinh 13 hai canh ddi dién bang tong d6 dai hai nira dudng tron kia.

HD:

Bai 8. Cho nua duong tron (O; 10cm) cé6 duong kinh AB. V& hai nira duong tron dudong kinh OA

va OB ¢ trong nira dudng tron (O; 10cm). Tinh dién tich cia phin ndm gitra ba duong tron.
HD:

Bai 9. Cho nira dudng tron (O) duong kinh BC. Lay mot diém A trén (O) sao cho AB < AC. V&
hai nura duong tron duong kinh AB va AC ¢ phia ngoai tam gidc ABC. Chirng minh dién
tich tam giac ABC bang tong hai dién tich ciia hai hinh tring khuyét & phia ngoai (O).

HD:

Bai 10.

a)
HD:

X. DIEN TiCH HINH TRON, HINH QUAT TRON

1. Cong thirc tinh dién tich hinh tron

Dién tich S cua mot hinh tron ban kinh R dwoc tinh theo cong thirc: S = R?
2. Cong thirc tinh dién tich hinh quat tron

Dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n° dwoc tinh theo cong thic:

2
_ 7212011 hay  S= l§ (1 la @6 dai cung n° ciia hinh quat tron).

Bai 1. Mot hinh vuong va mdt hinh tron c6 cung chu vi. Hdi hinh nao ¢6 dién tich 16n hon.
. R SR \ 2 4 2
HD: Goi chu vi moi hinh la 4a = S, =a”",S,, =;a =S5, >S,,
Bai 2. Chirng minh rang dién tich hinh tron ngoai tiép hinh vudng bang hai 1an dién tich hinh tron
noi tiep hinh vuong do.
2 2
Caa s . A a rwa
HD: Goi do dai canh hinh vuong la a = Sngoaitié'p :T; ngiticp :T
Bai 3. Tinh di¢n tich hinh vanh khan tao thanh bdi duong tron ndi tiép va duong tron ngoai tiép
tam giac déu canh 6¢m .
HD: R -4 o3 R = 3= S5=9x(cm?).

ngoaitiép —

Bai 4. Mot tam giac déu canh @ ndi tiép trong dudng tron (0). Tinh dién tich hinh vién phan tao
thanh bdi mot canh ciia tam giac va mdt cung nho cang canh do.
HD: 5 =79 _ “2\/5.
9 12
Bai 5. Tam gidc ABC vuédng tai A, duong cao AH = 2¢m. Trén cting mot nira mat phang bd BC ¢o
chira A ta v€ ba nmra duong tron c6 duong kinh lan luot 1a BH, CH va BC. Tinh dién tich
mién gi6i han boi ba nira dudng tron do.
HD: Pat HB=2R,HC =2r = AH*> =HB.HC =4Rr = Rr=1 = S=7Rr = (cm?).
Bai 6.
a)
HD:
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BAI TAP ON CHUONG III

Bai 1. Cho nira dudng tron (O; R) duong kinh AB. Tir A va B v& cac tiép tuyén Ax va By véi nira
duong tron. Mot géc vudng quay quanh O, hai canh cua goc cat Ax va By lan lugt tai C va
D. Hai duong thang OD va Ax cat nhau tai E. Chitng minh rang:

a) AC.BD = R*.

b) Tam giac CDE la tam giac can.

¢) CD 1a tiép tuyén cua nira duong tron (O).

HD: a) A4OC #ABDO = AC.BD = OA.0B = R*.

b) ACDE ¢6 CO vira la dwong cao, vira la trung tuyén.

¢) Vé OF L CD = AFOD = AAOE = OF = OA = R = CD la tiép tuyén cua (O).

Bai 2. Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB, tia tiép tuyén Ax. Trén tia Ax 1dy diém M sao cho
AM = R\/g . V& tiép tuyén MC (C 1a tiép diém). Puong thing vudng goc voi AB tai O cit
tia BC tai D.

a) Chirng minh rang BD // OM.

b) Xac dinh dang cua cac tir giac OBDM va AODM.

¢) Goi E la giao diém cua AD voi OM, F la giao diém ciia MC v6i OD. Chirng minh rang EF 1a
tiép tuyén cua duorng tron (O).

HD: a) ‘AoM =B = BD /OM. b) OBDM la hinh binh hanh, AODM la hinh chir nhat.
¢) OF = R, FE 1 OE = EF la tiép tuyén ciia (O).

Bai 3. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. V& cac duong kinh AOC va AQ'D.
Puong thang AC cat dudng tron (0') tai E. Pudng thing AD cit dudong tron (O) tai F.
Chirng minh rang:

a) Ba diém C, B, D thang hang.

b) Tt gidc CDEF ndi tiép.

¢) A la tam dudng tron ndi tiép (hodc bang tiép) cua tam giac BEF.

HD: a) ABC ='ABD =90°.  b) 'CED ='CFD =90,

¢) Chung minh FA la tia phan gidac trong (hodac ngoai) cua goc F, EA la tia phdn gidc trong
(hodic ngodi) cua goéc E ciia ABEF = A la tam dwong tron ndi tiép (hodc bang tiép) cia tam
giac BEF.

Bai 4. Tir mot diém A & ngoai duong tron (O) vé tiép tuyén AT va cat tuyén ABC véi duong tron
(B niam gitta A va C). Goi H 1a hinh chiéu cia T trén OA. Ching minh rang:

a) AT? = AB.AC b) AB.AC = AH.AO ¢) Tt gidc OHBC ndi tiép.
HD: a) AATB #AACT = AT? = AB.AC. b) AB.AC = AH.AO = AT,

¢) AOC #AABH ='AC0 =AHB =ACO +BHO =180° = OHBC ni tiép.
Bai 5. Cho tam giac ABC néi tiép duong tron (O) (AB < AC). Vé day AD // BC. Tiép tuyen tai A
va B ctia dudng tron cit nhau tai E. Goi I 1a giao diém ciia AC va BD. Ching minh rang:

a) AIB ='A0B .
b) Nam dieém E, A, I, O, B cung nam trén mdt duong tron.
c) IO LIE.

HD: a) 'AIB = sdAB ='AOB.  b) ABOI, AOBE néi tiép.  ¢) 'EI0 ="FA0 =90° =10 1L IE

Bai 6. Cho hinh vuéng ABCD. Trén hai canh CB va CD lan lugt 1y hai diém di dong M va N sao
cho CM = CN. Tir C v& duong thiang vudng goc voi BN, cit BN tai E va AD tai F.

a) Chung minh t&r giac FMCD 1a hinh chit nhat.

b) Chirng minh nam diém A, B, M, E, F cung nam trén mot duong tron. Xac dinh tam O cua

duong tron do.

¢) Buong tron (O) cit AC tai mot diém thu hai la I. Chung minh tam giac IBF vuodng can.

d) Tiép tuyén tai B cta duong tron (O) cit duong thang FI tai K. Ching minh ba diém K, C, D
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thang hang.
HD: a) AFDC = ANCB = FD = CN = CM ’
b) A, B, M, E, F nam trén dwong tron duwong kinh BF. O la trung diém ciia BF.

¢)TF =B = I[F=IB d) IBKC ngi tiép = 'BCK =BIK =90° = 'BCK +'BCD =180°.
Bai 7. Cho dudng tron (O). V& hai day AC va BD bang nhau va vudng goc voi nhau tai I (diém B
nam trén cung nhé AC). Chimg minh rang:
a) Tt giac ABCD la hinh thang can.
b) Tong dién tich hai hinh quat tron AOB va COD bang tong dién tich hai hinh quat tron AOD
va BOC (céac hinh quat tron trng vdi cac cung nhd).

HD: a) BDC =ABD = 4B //CD

2
winoc = (stdp +dic).

Bai 8. Cho ntra duong tron duong kinh BC = 10cm va day BA = 8cm. V@ ra phia ngoai cua tam
giac ABC céac nua duong tron duong kinh AB va AC.
a) Tinh dién tich tam giac ABC.
b) Tinh téng dién tich hai hinh vién phan.
¢) Tinh téng dién tich hai hinh tring khuyét.

HD: a) S, p-=24(cm?) b) S = 2, 24(cm?) ¢) S, =24(cm?).
ABC vp 2 tk

7R?
b) SquatAOB + SquglCOD = 360 (Sng + Sd{gD)’ SquatAOD + Sq

Bai 9. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O). Biét BC = 2¢m, A= 459

a) Tinh dién tich hinh tron (O).

b) Tinh dién tich hinh vién phan giéi han béi day BC va cung nho BC.

¢) Xac dinh vi tri cia diém A dé dién tich tam giac ABC 1a 16n nhat. Tinh dién tich 16n nhét d6.
=2

HD:a) R=0B =\/E = S=27r(cm2) b) Svp = (cmz)

0) S, pe 16n nhdt < A la diém chinh giiia cung l6n BC. Khi d6 S, =2 +1(cm®).
Bai 10. Cho tam gidc ABC nhon. Pudng tron duong kinh BC cat AB ¢ N va cét AC ¢ M. Goi H I
giao diém cia BM va CN.
a) Tinh so do cac goc BMC va BNC.
b) Chung minh AH vuéng goc BC. 7
c¢) Chirng minh tiép tuyen tai N di qua trung diém AH.
HD:
Bai 11. Cho duong tron tim O, dudng kinh AB = 2R va diém M trén duong tron sao cho goc

WMAB =90°. Ké day MN vudng goc voi AB tai H.
a) Chirng minh AM va AN 1a céc tiép tuyen cia duong tron (B; BM).

b) Chirng minh MN? =4AH.HB.
¢) Chirng minh tam gidc BMN 1a tam giac déu va diém O 14 trong tdm ciia no.
d) Tia MO cit duong tron (O) tai E, tia MB cit (B) tai F.Ching minh ba diém N, E, F thang
hang.
HD:
Bai 12. Cho dudng tron (O; R) va diém A cach O mot khoang bang 2R, ké tiép tuyén AB tdi duong
tron (B 1 tiép diém).
a) Tinh s6 do cac goc cua tam gidc OAB.
b) Goi C 1a diém d6i xtng véi B qua OA. Chimg minh diém C ndm trén dudng tron O va AC
14 tiép tuyén cua duong tron (O).
¢) AO cit duong tron (O) tai G. Chirng minh G 1a trong tAm tam giac ABC.
HD:
Bai 13. Tir mot diém A ¢ ngoai dudng tron (O; R), ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B va C 14 hai tiép
diém). Goi H 1a giao diém cia OA va BC.
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a) Chiing minh OA L BC va tinh tich OH.OA theo R.
b) K¢ duong kinh BD cta duong tron (O). Chung minh CD//OA.
¢) Goi E 1a hinh chiéu cua C trén BD, K 14 giao diém ctia AD va CE. Chirng minh K 13 trung
diém CE.
HD:
Bai 14. Tir mot diém A & ngoai dudng tron (O; R), ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B va C 1a cac tiép
diém). K6 BE L ACvaCF L AB (E € AC,F € AB), BE va CF cit nhau tai H.
a) Chirng minh tir gidc BOCH Ia hinh thoi.
b) Chirng minh ba diém A, H, O thang hang,
¢) Xac dinh vi tri diém A dé H nim trén dudng tron (O).
HD:
Bai 15. Cho duong tron (O; 3cm) va mot diém A c6 OA = 6 cm. Ké cac tiép tuyén AB va AC véi
duong tron (B, C 1a cac tiép diém). Goi H 1a giao diém ciia OA va BC.
a) Tinh do dai OH.
b) Qua diém M bt ki thudc cung nho BC, ké tiép tuyén voi duong tron, cit AB va AC theo thi
tu tai E va F. Tinh chu vi tam giac ADE.
¢) Tinh s6 do goc DOE.
HD:
Bai 16. Cho ntra duong tron tdm O duong kinh AB. Goi Ax, By 1a cac tia vuong goc vdi AB (Ax,
By va nira dudng tron thudc ciing mot nira mat phiang bd AB). Qua diém M bét ki thudc tia
Ax, ké tiép tuyén véi nira duong tron, cit By & N.
a) Tinh s6 do goc MON.
b) Chirng minh MN = AM + BN.
c¢) Tinh tich AM.BN theo R.
HD:
Bai 17.
a)
HD:
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CHUONG IV ‘
HINH TRU — HINH NON — HINH CAU

I. HINH TRU

1. Hinh tru
Khi quay hinh chit nhat ABO’O mot vong quanh canh 00’ ¢ dinh, ta dwoc mot hinh tru.
e Hai hinh tron (0) va (O’) bang nhau va nam trong hai mdt phang song song dgl hai ddy ciia
hinh tru.
e Durong thang OO0’ dgl truc cia hinh tru.
e M6i vi tri ciia AB dgl mot dwong sinh. Céc dwong sinh vuéng géc véi hai mdt phang déy. Do
dai cua dwong sinh la chiéu cao ciia hinh tru.
2. Cit hinh tru béi mot mit phing
e Khi cdt hinh tru boi mot mat phdng song song voi day, thi phan mdt phang nam trong hinh
try (mat cdt — thiét dién) la mt hinh tron bang hinh tron ddy.
e Khi cdt hinh tru béi mot mdt phdang song song véi truc OO’ thi mdt cdt la mét hinh chik nhit
3. Dién tich — Thé tich
Cho hinh tru co ban kinh day R va chiéu cao h.

e Dién tich xung quanh: S, - 2nRh
e Dién tich toan phd;n: S, p = 27 Rh+27R?
o Thé tich: V =nR*h

Bai 27.M06t hinh tru c¢6 ban kinh day bang % duong cao. Khi cit hinh try nay bang mot mit phang

di qua truc thi mat cit 1a mot hinh chit nhat c¢6 dién tich 1a 50cm? . Tinh dién tich xung quanh
va thé tich hinh tru.

BS: S, =62,5x(cm’), V =62,51(cm?).

Bai 28.M6t hinh try c6 dudng cao bang dudng kinh day. Biét thé tich cua hinh try 1a 1287 em’.
Tinh di¢n tich xung quanh cta hinh try.
DS: S, = 641 (cm?).

Bai 29.Mot hinh try c6 ban kinh day 1a 3cm . Biét dién tich toan phan gip doi dién tich xung quanh.
Tinh chiéu cao caa hinh try.
BS: h=R=3(cm).

Bai 30.Mot hinh tru ¢6 dién tich xung quanh 1a 207 cm? va dién tich toan phan 1a 287 ¢m”. Tinh
thé tich cta hinh tru do.
BS: V =207 (cm’).
Bai 31.
bsS:
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I1. HINH NON - HINH NON CUT

1. Hinh nén )
Khi quay tam giac vuéng mét vong quanh canh OA co dinh thi duwoc mét hinh non.
e Diém A dgl dinh ciia hinh non. A

e Hinh tron (O) dgl day cua hinh non.
o Mii vi tri cua AC dgl mot dwong sinh ciia hinh non.
e Doan AO dgl dwong cao ciia hinh non.
2. Dién tich — Thé tich hinh nén
Cho hinh nén c6 ban kinh ddy R va dwong sinh I, chiéu cao h.

e Di¢n tich xung quanh: S - 7RI e Dién tich toan phan: S = 7RI+ R?
; 1
o Thé tich: V = gnth

3. Hinh non cut
Khi cdt hinh non boi mot matphang song song vdi ddy thi phan
hinh nén nam gitka mét phang néi trén va mdt phang ddy dgl mot
hinh non cut.
e Hai hinh tron (O) va (O’) dgl hai day.
e Poan OO’ dgl truc. P dai OO’ la chiéu cao.
e PDoan AC dgl dwong sinh.
4. Dién tich — Thé tich hinh nén cut
Cho hinh nén cut ¢6 cac ban kinh déy R va r, chiéu cao h, dwong sinh .

e Dién tich xung qaunh: S_ =n(R+r)l o Thé tich: 'V = l7zh(R2 + Rr+ rz)
xXq 3

Bai 1. Cho tam gidc ABC vuéng tai C. Biét BC = a, AC = b. Quay tam gidc vudéng nay mot vong
lan luot quanh canh AC va BC, dugc mgt hinh non dinh A va mét hinh nén dinh’B. Hay so
sanh ty so the tich cua hai hinh nén va ty s0 di¢n tich xung quanh cua hai hinh non ay.

Vv, S

1 _"1

DS: .
Vi 5

Bai 2. Mot hinh quat tron cé ban kinh 20cm va goéc ¢ tam la 1449, Ngudi ta un hinh quat nay
thanh mot hinh nén. Tinh so do ntra goc & dinh cua hinh nén do.
bS: sina =0,4.
Bai 3. Mot hinh non c6 béan kinh ddy bang 5c¢m va dién tich xung quanh 1a 657 cm?. Tinh thé tich
cua hinh nén do.
DS: V =100z (cm?).

Bai 4. M6t hinh non c¢6 duong sinh dai 15¢m va dién tich xung quanh 1a 1357 cm?.

a) Tinh chiéu cao cua hinh nén do.
b) Tinh dién tich toan phan va thé tich cua hinh nén do.
DS: a) h=12(cm) b) S, =216z (cm?), V =3247 (cm’).
Bai 5. Mot chiéc x6 hinh nén cut lam bang tén dé dyng nude. Cac ban kinh day 1a 14em va 9em,
chiéu cao la 23cm.
a) Tinh dung tich cta x6. 7 N
b) Tinh dién tich ton de lam x6 (khong ke di¢n tich cac cho ghép).
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bS: a) V—#n(cm )=9,7 lit b) S=621,57r(cm2)

Bai 6. Tir mot khic gd hinh tru cao 15¢m, ngudi ta tién thanh mot hinh nén c6 thé tich 16n nhét.
Biét phin gb bo di ¢6 thé tich 13 6407 cm? .

a) Tinh thé tich khuc gd hinh try.

b) Tinh dién tich xung quanh hinh nén.

BS: a) V=9607 (cm>) b) S, =136 (cm?)
Bai 7.

DS:

III. HINH CAU

1. Hinh ciu
Khi quay nira hinh tron tam O, bdn kinh R mét vong quanh dwong kinh AB c6 dinh thi dwoc
mot hinh céu.
e Nita dwong tron trong phép quay néi trén tao thanh mot mt cau.
e Diém O dgl tdm, R la bdn kinh ciia hinh cau hay mdt cau do.
2. Cit hinh cAu b6i mgt mit phing

e Khi cit hinh cau béi mot mit phing ta dwoc mot hinh tron.

e Khi cdt mdt cau ban kinh R boi mot matpha;ng ta dwoc mot dwong tron:
— Puong tron dé c¢é ban kinh R néu mdt phang di qua tam (goi la dwong tron lon).
— Puong tron dé c¢é ban kinh bé hon R néu mdt phang khéng di qua tam.
3. Dién tich — Thé tich
Cho hinh cau ban kinh R.

. . \ 4
e Dién tich mat cau: S=4rR? o Thé tich hinh cau: V = gﬂ'RS

Bai 1. Mot hinh cau c6 sé do dién tich mit cau (tinh bang cmz) dung bang s6 do thé tich cia n6

(tinh bing c¢m?). Tinh ban kinh cua hinh cau do.

DS: R=3(cm).
Bai 2. Mot hinh ciu c6 dién tich bé mit 1a 1007z m>. Tinh thé tich hinh ciu doé.
pS: V= 5030” (m?).

Bai 3. Cho tam gidc déu ABC canh a, duong cao AH. Ta quay nira dudng tron ndi tiép, nira dudng
tron ngoai tiép tam giac déu nay va tam gidc vudng ABH mot vong quanh AH, dugc hai mat
cau va mot hinh nén. Tinh:

a) Ti s6 dién tich hai mit cau noi tiép va ngoai tiép hinh nén.

b) Ti sb thé tich ctia hai hinh cu noi trén.

¢) Thé tich phan khong gian giéi han bai hinh nén va hinh céu ngoai tiép hinh nén.
a\/g a\/g S 1 Vi 1 23\/§7m3

DS: R=2r;AH = ;OA = . a) —=— b) —=— c) V=
2 3 S, 4 v, 8 216

Bai 4.
DS:
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BAI TAP ON CHUONG IV

Bai 1. Mot hinh cau ni tiép trong mgt hinh try. Cho biét dién tich mit cau 1a 60 cm?. Hay tinh:
a) Dién tich toan phan cia hinh tru.
b) The tich hinh tru.

BS:a) S, =90(cm®)  b) V= 30\/E (cm?).
T

Bai 2. Tam giac ABC vudng tai A ¢c6 BC = 2a va B=30°. Quay tam gidc vudng nay mot vong
quanh canh AB ta dugc mot hinh nén dinh B. Ching minh rang dién tich toan phan cua hinh
non ay bang dién tich mat cau c6 duong kinh AB.

DS: S, =3ma’ =S,.

c
Bai 3. Ngudi ta chia hinh tron (0;12¢m) thanh hai hinh quat c¢6 cac s6 do cung 1a 120° va 240°.
Tir hai hinh quat niy ngudi ta udn lai thanh hai hinh nén.
a) Tinh nra goc & dinh ctia mdi hinh nén.
b) Tinh thé tich ciia mdi hinh nén.
¢) Tinh ti s§ dién tich toan phan ctia hai hinh non.
DS: a) Do dai cung nho 8w (cm), do dai cung lom 167 (cm).
Hinh non tgo boi hinh quat nho co dwong sinh 12cm va chu vi day 8m cm

: 1
= R, =4(cm) = sina =§.
Hinh non tgo bai hinh quat lom co dwong sinh 12cm, chu vi day 167w cm

= R, =8(cm) = sinb =%.

S
bV, =128ﬁ”(cm3), V2=M(cm3) g oL bdm 2
3 3 S, 160z 5
Bai 4.
a)
DS:
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